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แนะนํา  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 

The Geometer’s Sketchpad (GSP) เปนซอฟตแวรสํารวจเชงิคณิตศาสตร เรขาคณิต 
เชิงพลวัต (Dynamic Geometry) ที่ใชสรางรูปเรขาคณิตที่เคลื่อนไหวไดซึ่งนาํไปสูการคนหาสมบัติ
ตาง ๆ ทางเรขาคณิต โดยผูใชซอฟตแวรนีส้รางรูปแลวสามารถสาํรวจ ต้ังขอคาดเดา และสืบเสาะ
ตรวจคนเพื่อยนืยนัเหตุผลของตนเอง ทําใหเกิดจนิตนาการในการคนควาหาเหตุผล เพื่อเพิ่มพูน
ความรู ตลอดจนทาํใหเกิดความคงทนทางการเรียนรู   

GSP สามารถนําไปใชประกอบการเรียนการสอนไดหลากหลายเนื้อหาทางเรขาคณิตเชน 
เสนตรงและมมุ การสราง ความเทากันทุกประการ ทฤษฎีบทปทาโกรสั เสนขนาน ความคลาย    
วงกลม นอกจากนีย้ังสามารถนําไปใชในเรือ่งของตรีโกณมิติ เวกเตอร เรขาคณิตวิเคราะห ฟสิกส 
การเขียนแบบ ฯลฯ 
 เมื่อเปดโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad (GSP) จะพบคาํวา  The Geometer’s 
Sketchpad อยูกลางหนาตาง  คลิกหนึง่ครั้งเพื่อลบกลอง คําวา The Geometer’s Sketchpad  
หนาตางของ  GSP  จะปรากฏดังรูป 
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เครื่องมือของ  GSP 

  
 
 
 

กลองเครื่องมือ 
 
เครื่องมือลูกศร     

เครื่องมือลูกศรเปนเครื่องมือที่ใช  เลือก  หรือ  ไมเลือก  อ็อบเจกต ใชเคลื่อนที่
หรือลากอ็อบเจกต  เครื่องมอืลูกศร ประกอบดวย 

 

• ใชเครื่องมือลูกศรเลื่อนขนาน เลื่อนอ็อบเจกตไปเปนระยะทางหรือในทิศทางใด ๆ โดยที่
ขนาดมุมและรูปรางยังเหมอืนเดิม  

• ใชเครื่องมือลูกศรหมุน หมนุอ็อบเจกตรอบจุดศูนยกลาง ซึง่จะทําใหมุมของอ็อบเจกต
เปลี่ยน โดยทีข่นาดและระยะทางจากจุดศนูยกลางยังคงเดิม  

• ใชเครื่องมือลูกศรยอ/ขยาย ยอ/ขยายอ็อบเจกตโดยสัมพนัธกับจุดศนูยกลาง ซึง่จะทาํ
ใหอ็อบเจกตเคลื่อนที่เขาใกลหรือถอยหางจากจุดศูนยกลาง และทาํใหอ็อบเจกตเลก็ลงหรือใหญ
ข้ึน โดยที่มุมและรูปรางยงัเหมือนเดิม 

เมนูคําสัง่ 

แถบบอกหนา 

กลองเครื่องมอื 

แบบราง 
เลื่อนจอภาพ 
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เครื่องมือลงจุด 
 

ใชเครื่องมือลงจุด ในการสรางหรือเขียนจุดอิสระ จุดบนเสนทาง และจุดตัด 
เครื่องมือวาดวงกลม 

ใชเครื่องมือวงเวียนในการสรางวงกลมที่กําหนดดวยจุดสองจุด คือ จุดศูนยกลาง กับจุดที่
วงกลมผาน จุดที่สองนี้บางครั้งเรียกวา จุดรัศมี เพราะเปนจุดกําหนด รัศมีของวงกลม 
เครื่องมือวาดเสนในแนวตรง 

ใชเครื่องมือเขียนเสนในแนวตรงสรางอ็อบเจกตที่เปนเสนในแนวตรงคือ สวนของเสนตรง 
รังสี และเสนตรง แตละอ็อบเจกตที่สรางดวยเครื่องมือนีก้าํหนดดวยจุดสองจุด 
เครื่องมือพิมพขอความ  

ใชเครื่องมือสรางขอความ กระทําการตาง ๆ กับปาย และอ็อบเจกตอ่ืนที่แสดงขอความ 
เครื่องมือกําหนดเอง  

ไอคอนเครื่องมือกําหนดเองใชในกําหนดและใชเครื่องมือกําหนดเอง 
เครื่องมือกําหนดเองเปนเครื่องมือที่เราสรางขึ้นเองหรือมีผูอ่ืนสรางให เมื่อสรางแลว  

ก็สามารถนํามาใชสรางรูป ตาง ๆ ไดในลักษณะเดียวกับที่ เครื่องมือ วงเวียน สรางวงกลมจาก 
จุดศูนยกลางและจุดที่กําหนดรัศมี ส่ิงที่เครื่องมือกําหนดเองสรางนี้จะมีความซับซอนเพียงใดก็ได 
ตัวอยางเชน เราอาจกําหนดเครื่องมือสําหรับสรางสิ่งที่ไมซับซอนนัก เชน สรางเสนแบงครึ่งและ 
ต้ังฉากกับสวนของเสนตรงที่กําหนดให สรางวงกลมลอมรอบรูปสามเหลี่ยมที่กําหนดให  
สรางสี่เหลี่ยมจัตุรัสจากจุดยอดสองจุดที่อยูติดกัน หรืออาจกําหนดเครื่องมือที่ซับซอนขึ้นสําหรับ
สรางเสนสัมผัสกราฟของฟงกชัน ณ จุดใด ๆ สรางแฟร็กทัลหรือเทสเซลเลชันที่ซับซอน เปนตน 
เครื่องมือกําหนดเองจะใชกี่คร้ังก็ได ใชในกี่แบบรางก็ไดไมจํากัด เนื่องจากเราสามารถสราง
เครื่องมือแบบใดก็ได และจํานวนเทาใดก็ไดตามตองการ จึงอาจกลาวไดวา เครื่องมือของ 
Sketchpad สรางเพิ่มไดไมจํากัด 
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การสรางรูปเรขาคณิตอยางงาย 
 

ที่กลองเครื่องมือทางดานซายของหนาจอ จะมีปุมเครื่องมือสรางจุด                                 
ใหชี้เมาสไปทีปุ่มนัน้ แลวคลิกเพื่อเลือกใชเครื่องมือ 
 
 
 
 
 

ลากเมาสไปยงัพืน้ทีท่ํางานตรงตําแหนงทีต่องการสรางจุด  
แลวคลิกเมาสเพื่อวางจุดตรงนัน้ 

 
 
 

การสรางรูปวงกลม 
 

นี่เปนตวัอยางการสรางรูปวงกลมใหจุดศูนยกลางอยูที่จดุ A และเสนรอบวงตัดผานจุด B 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

ไดจุดตามตองการ 

ช้ีเมาสไปที่ปุมสรางวงกลม 

แลวคลิกเพื่อเลือกใชเครื่องมือ 

คลิกเมาสไปยงัพืน้ทีท่ํางานตรงตําแหนงทีต่องการสรางจุดศูนยกลาง ของรูปวงกลม  
แลวลากเมาสไปยังตําแหนงที่ตองการใหเกิดรูปวงกลม    
จะไดรูปวงกลมตรงตําแหนงที่เราตองการ 
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การสรางสวนของเสนตรง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
การสรางรังสี 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ที่กลองเครื่องมือทางดานซายของหนาจอ  
จะมีปุมเครื่องมือสรางเสน โดยจะแบงออกเปนเครื่องมอื 
เครื่องมือสรางเสนตรง  
เครื่องมือสรางรังสี 
เครื่องมือสรางสวนของเสนตรง 

ชี้เมาสไปที่ปุมสราง
สวนของเสนตรง  
แลวคลิกเพื่อเลือกใช
เครื่องมือ 

ลากเมาสยงัพืน้ทีท่ํางานตรงตําแหนงที่
ตองการสรางเสน แลวคลิกเมาสคร้ังหนึง่  
จะปรากฏจุดปลายของสวนของเสนตรงขึ้น 

ลากเมาสไปยงัตําแหนงที่ตองการวางจุดปลายอีกปลายของ
สวนของเสนตรง แลวคลิกเมาสเพื่อวางจุดปลาย 
จะไดสวนของเสนตรงตรงตําแหนงที่ตองการ 

ชี้เมาสไปที่ปุมสรางรังส ีแลว
คลิกเพื่อเลือกใชเครื่องมือ 

ลากเมาสไปยงัพืน้ทีท่ํางาน
ตรงตําแหนงทีต่องการสราง
จุดปลายของรงัสี  
แลวคลิกเมาสคร้ังหนึง่  
จะเกิดจุดปลายของรังสีข้ึน 

ลากเมาสไปยงัตําแหนงที่ตองการใหเสนรังสีลากผาน 
จากนั้นคลิกเมาสทหีนึ่งเพือ่วางจุด (เราเรียกจุดนี้วา 
จุดบังคับเสนรังส)ี จะไดเสนรังสีตามตองการ 
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การสรางเสนตรง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
การใสช่ือใหกับวตัถุ 
 
 
 
 
 
 
 

การเปลี่ยนชื่อวัตถ ุ
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ชี้เมาสไปที่ปุมสรางเสนตรง  
แลวคลิกเพื่อเลือกใชเครื่องมือ 

ลากเมาสไปยงัพืน้ทีท่ํางาน
ตรงตําแหนงทีต่องการสราง
จุดปลาย ของเสนตรง แลว
คลิกเมาส คร้ังหนึง่ จะเกิด
จุดปลายของเสนตรงขึ้น 

ลากเมาสไปยงัตําแหนงที่ตองการใหเสนตรงนั้น     
ลากผาน จากนั้นคลิกเมาสทีหนึ่งเพื่อวางจุด       
(เราเรียกจุดนีว้าจุดบงัคับเสนตรง) 
จะไดเสนตรงตามตําแหนงที่เราตองการ 

1. คลิกปุมสรางขอความลูกศรจะเปลี่ยนเปนรูปมือ 
2. คลิกเมาสไปทีจุ่ดปลายทัง้สอง จะเปนการใสชื่อใหกับจุด 
3. คลิกเมาสไปทีเ่สน จะเปนการใสชื่อใหกับเสนนัน้ 

1. ดับเบิ้ลคลิกทบีนชื่อของจุดที่ตองการจะเปลี่ยน ในที่นี ้ดับเบิ้ลคลิกบนตัวอักษร A 
2. จะปรากฏหนาตางขึน้มา ในชอง Label จะเหน็ชื่อจุดเดิมอยู 
3. พิมพชื่อใหมตามตองการ ในทีน่ี้คือ C 
4. กด OK จะปรากฏชื่อจุดใหมตามทีเ่ราตั้ง 
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การสรางเสนขนาน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ลองมาสรางเสนตรงขนานสวนของเสนตรงที่กาํหนดผานจุด A  

1. เลือกจุดที่ตองการใหเสนขนานที่เราจะ
สรางลากผาน ในที่นี้คือจุด A 

2. เลือกเสนที่เราตองการใหเสนใหมที่สรางมา
ขนาน 

3. กดเลือกเมนู สราง เลื่อนเมาส 
มาที่คําสั่ง  เสนขนาน แลว
คลิกเมาสเพื่อเลือกคําสั่ง 

จะไดเสนตรงขนานสวนของ
เสนตรงผานจดุที่เราตองการ 
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การวัดความยาวสวนของเสนตรง 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

1
2

3
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การวัดระยะหางระหวางจุด 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1 2

 

3
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การสรางจุดกึ่งกลาง 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1 2

 

3
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การสรางจุดตัด 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1 2

3

 

มีอีกวิธีครับ  คลิกไปตรงจุดที่สวนของเสนตรงตัดกัน  
ก็จะไดจุดตัดปรากฏขึ้นมาเอง 
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การสรางเสนตั้งฉาก 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

1

 

2

 

3

 

4
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การสรางพื้นที่ภายใน 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

เลือกจุดมุมของรูปที่เราตองการสรางพื้นที่
ภายใน โดยเลอืกจุดวนไปทางทิศใดทิศ
หนึง่ คือตามเข็มหรือทวนเขม็ก็ได(กรณี
ของรูปวงกลม ใหเลือกเสนรอบวง)  

บนแถบคําสัง่ เลือกคําสั่ง สราง  
แลวเลือกคําสัง่ ภายในรูป ……             
(คําตามหลงั ภายในรูป…. จะขึ้นอยูกับ
จํานวนเหลี่ยมของรูปนั้นๆ)  

จะไดรูปเหลี่ยมหรือรูป
วงกลมทีม่ีการแรเงาพืน้ที่
ภายในตามตองการ 
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การวัดขนาดพื้นที ่
 

กอนวัดขนาดพื้นที ่
ตองสรางพื้นที ่
ภายในกอนทกุครั้ง 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เลือกพืน้ที่แรเงาสวนที่เราตองการวัดขนาด 

บนแถบคําสัง่ เลือกคําสั่ง วัด 
แลวเลือกคําสัง่ พืน้ที ่

จะปรากฏผลการวัดขนาดพื้นที่ทนัท ี
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การวัดขนาดของมุม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บนแถบคําสัง่ เลือกคําสั่ง วัด แลวเลือกคาํสั่ง มุม  

เลือกจุดสามจดุซึ่งเราจะวัดมุม 
 โดยเลือกตามลําดับ เชน หากจะวัด
มุม ABC ใหเลือกจุด A กอน ตามดวย
จุด B และจุด C เปนอนัดับสุดทาย 

ก็จะปรากฏผลการวัดขึ้นมาทันท ี
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การซอนวัตถ ุ
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

บนแถบคําสัง่ เลือกคําสั่ง แสดงผล    
เลือกคําสั่ง ซอน… (หากซอนคาของ
มุมทีว่ัด ) วัตถจุะหายไป 

คลิกขวาบนวตัถุที่ตองการจะ
ซอน เลือกคําสั่ง ซอน…    
วัตถุก็จะหายไป 

เลือกวัตถทุี่จะซอน 

เปนการซอน ที่ไมมีปุม ถาตองการใหแสดงผลคืนมา
ใหคลิกที ่เมนแูสดงผล เลือก แสดงผลซึง่ที่ซอน 
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การซอนวัตถุ โดยเมนูแกไข 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เลือกวัตถทุี่จะซอน 

ที่เมนู แกไข เลือก   
ปุมแสดงการทํางาน 
เลือก ซอน/แสดง 

จะเกิดปุม ซอน…. 
(ส่ิงที่เราซอน) 

ถาตองการใหแสดงสิ่งที่ซอน
ไวใหกดปุม แสดง…. (ส่ิงที่
เราซอน) 
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กิจกรรม การสรางรูปวงกลม 
วัตถุประสงค  

1. สามารถสรางรูปวงกลมจากสิ่งที่กาํหนดใหได 
 

วิธสีราง 
แบบที่ 1.   กําหนดจุดกับรัศม ี

1. กําหนดจุดหนึง่จุด (O) และสวนของ                                                                                                 
เสนตรงเสนหนึ่ง AB  เพื่อเปนรัศมีของวงกลม  

2. เลือกที่จุด A และสวนของเสนตรง AB   ใชคําสั่งสราง  เลือก วงกลม                                             
ที่สรางจากจุดศูนยกลางและรัศมี 

3. จะไดวงกลมทีส่รางจาก จุด และสวนของเสนตรง (รัศมี) 
 
 
 
 
 
 
แบบที่ 2.   กําหนดจุดกับจุด 

4. กําหนดจุดหนึง่จุด (O) และจุดอีกจุดหนึง่ A  
 
5. เลือกจุด O  (ใหเปนจุดศูนยกลางของวงกลม) และจุด A  ตามลําดับ                                                  

ที่เมนูสราง  เลือกวงกลมที่สรางจากจุดศูนยกลางและจุดอื่น 
 

 
6. จะไดวงกลมทีส่รางจาก จุด กับจุด 

 
 
 
 
 

2 3
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กิจกรรม   การสรางรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
วัตถุประสงค 

ใช  GSP  สรางรูปสามเหลี่ยมมุมฉากได 
วิธีการสราง 

1. สรางสวนของเสนตรง  AB 
2. เลือกจุด  A  และสวนของเสนตรง  AB   
3. ที่แถบคําสัง่ เลือก  สราง   เสนตั้งฉาก 
4. สรางจุดอิสระบนเสนตัง้ฉาก  ต้ังชื่อเปนจุด  C 
5. สรางสวนของเสนตรง  AC  และ  BC 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

1 2

3

4

5

ผลที่ได 

ผลที่ได 
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กิจกรรม การสรางรูปสามเหลีย่มดานเทา ที่มีความยาวของดานเทากับสวนของ เสนตรงที่
กําหนดให 

วัตถุประสงค  
1. เพื่อใหสามารถสรางรูปสามเหลี่ยมดานเทา ที่มีความยาวของดานเทากับสวนของ 

เสนตรงทีก่ําหนดให 
2. เพื่อใหระบุสมบัติของรูปสามเหลี่ยมดานเทา 
3. เพื่อใหสามารถสรางสรรคงานศิลปะจากรปูสามเหลี่ยมดานเทา 

วิธสีราง 
1. สรางสวนของเสนตรง AB 
2. คลิกที่จุด A คลิกที่เสน AB   เลือกทีเ่มน ูสราง  วงกลมที่สรางจาก                                                 

จุดศูนยกลางและรัศม ี
3. จากนั้นคลิกทีจุ่ดB และคลิกที่เสน AB  ไปที่เมนู สราง     วงกลมที่สราง                                         

จากจุดศูนยกลางและรัศม ี
 
 
 

4. จะไดวงกลม 2วง ซึง่มีจุดศนูยกลางอยูจดุ A และจุด B 
5. หาจุดตัดของวงกลม 2 วง                                                                                 โดย

คลิกเลือกวงกลมทั้ง 2 วง                                                                                    
จากนั้นเลือกเมนู สราง  จุดตัด                                                                       
ต้ังชื่อ จุดตัดเปนจุด C 

6. ลากสวนของเสนตรงเชื่อมไปยังจุดตัด จะไดภาพ 
7. คลิกที่วงกลมและ จุดเพื่อทาํการซอน  โดยเลือกทีเ่มน ูแสดงผล    ซอนวงกลม  

 
 
 
 
 

Trick :  ทุกครั้งของการเลือกใชเครื่องมืออะไรก็ตาม  เมื่อใชเครื่องมอืแลว  ควรเคลียรไมใหมี    
การเลือกใชเครื่องมือนัน้ทกุครั้ง โดย กดปุม ESC ที่แปนพิมพ  หรือ คลิกที่เครื่องมือ ลูกศร  
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กิจกรรมสาํรวจ/อภิปราย 
1. ใหทดลองวัดความยาวของสวนของเสนตรง AB   ที่กําหนดให  โดยคลกิที่สวนของ

เสนตรง AB  แลวไปที่เมนู วัด   ความยาว  จะไดคาของความยาว 
2. วัดความยาวของดานอกีสองดาน 
3. ตรวจสอบดูวาเสนตรงทัง้สามเทากันหรือไม 

 
 
 
 

สรุป 
รูปสามเหลีย่มดานเทา เปนสามเหลีย่มที่มดีานเทากนัสามดาน 
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กิจกรรม การสรางรูปสามเหลีย่มใด ๆ 

วัตถุประสงค  
1. สามารถสรางรูปสามเหลีย่มใด ๆ  ได 
2. หาคาของมุมทั้งสามได 

วิธสีราง 
1. กําหนดจุดสามจุดใด ๆ  A, B, C 
2. ลากเสนเชื่อมจุดทั้งสาม   โดย คลิกที่จุดทัง้สามเรียงตามลาํดับทวนเข็มหรือ   

ตามเข็มนาฬกิา  ที่เมนูสราง  คลิกเลอืก สวนของเสนตรง 
3. จะไดสามเหลีย่มใด ๆ  ABC  ตามตองการ 
4. สรางสวนที่แสดงมุม A, B, C 

- สรางสวนของเสนตรงซึ่งมีความยาวพอสมควร(เปนรัศมี) 
- สรางวงกลมโดยมีจุดศูนยกลางที่จุด A  โดยคลิกที่จุด A และสวนของเสนตรง     

ที่สรางขึน้มา  เลือกที่เมน ูสราง  วงกลมที่สรางจากจดุศูนยกลางและรัศมี 
- หาจุดตัดของวงกลมกับสวนของเสนตรง  ต้ังชื่อเปนจุด D และ E 
- สรางสวนโคงของวงกลม DE โดยคลิกที่จดุ A,D,E ตามลําดับในลักษณะทวนเข็ม

นาฬิกา   จะไดสวนโคง DE ตามตองการ คลิกสวนโคง DE  ที่เมนูสราง                  
  ภายในสวนโคง   เลือก อารกเซกเตอร   จะไดสวนที่แสดงมุม 

- คลิกอ็อบเจ็กที่ตองการซอนทั้งหมด (วงกลม, รัศมี, จุด D,E)                                   
โดยคลิกที ่เมนูแกไข  ปุมแสดงการทํางาน  ซอน/แสดง จะเกดิปุมซอน/
แสดง 
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กิจกรรมสาํรวจ/อภิปราย 
ทดลองคลิกลากจุด A, B, C  ไปมา 
 

กิจกรรม   การสรางสี่เหลี่ยมมุมฉาก 
วัตถุประสงค 

ใช  GSP  สรางรูปส่ีเหลี่ยมมมุฉากได 
วิธีการสราง 

1. สรางสวนของเสนตรง  AB 
2. เลือกจุด  A  และสวนของเสนตรง  AB   
3. ที่แถบคําสัง่ เลือก  เมน ูสราง   เลือกเสนตั้งฉาก 
4. ที่จุด  B  สรางเสนตั้งฉากเชนเดียวกับขอ  2  และ  3 
5. สรางวงกลมโดยใหจุด A และจุด B เปนจดุศูนยกลาง รัศมียาวเทากับสวนของเสนตรง  

AB   
6. หาจุดตัดของเสนตั้งฉากและวงกลมทั้งสองวง  ต้ังชื่อจุดตัด  C  และ  D 
7. สรางสวนของเสนตรง  AC  CD และ DB 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


