
ครูชนิ 2ครูชนิ

เมื่อมีรูปเรขาคณิตสองรูปที่เทากัน
ทุกประการและเกิดจากการแปลง
ทางเรขาคณิ ี่เปนการเลื่อนขนาน
การสะท ือการหมุ
แบบหนึ่ าตองการหาวารูปสอง
รูปนั้นเปนผลของการแปลงแบบใด
ใหพิจารณาดังนี้

3ครูชนิ

1) ถาตองมีการพลิกรูปหนึ่งไปทบั
อีกรูปหนึ่งไดสนิ ั้น
เปนการสะทอน

4ครูชนิ

2) ถาสามารถเลื่อนรูปหนึ่งไปทับอีก
รูปหนึ่งไดสนิทโดยไมตองพลิกรูป
แลวใหพิจารณาวาเปนการเลื่อนขนาน
หรือไม ถาไมใชการเลื่อนขนาน
การแปลงนั้นก็เปนการหมุน

ดา ดวงแข ดา ดวงแข

ต ท
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ดา ดวงแข

ท การแปลงน
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5ครูชนิ

แนวคิด
ในการวิเคราะหวารูปที่กําหนดให

รูปหนึ่งเปนภาพที่ไดจากการแปลง
แบบการเลื่อนขนานของอีกรูปหนึ่ง
หรือไม ใหพิจารณาตามเงื่อนไข 2 ขอ
ดังนี้

6ครูชนิ

1. สามารถเลื่อนรูปหนึ่งไปทับอีกรูป
หนึ่งไดสนิทโดยไมมีการพลิกรูป

2. สวนของเสนตรงที่เชื่อมระหวางจุด
ที่สมนัยกันแตละคูจะขนานกันและ
ยาวเทากันทุกเสน

7ครูชนิ

ในการวิเคราะหวารูปที่กําหนดให
รูปหนึ่งเปนผลจากการแปลงแบบ
การหมุนของอีกรูปหนึ่งหรือไม ให
พิจารณาตามเงื่อนไข 2 ขอดังนี้
1) สามารถเลื่อนรูปหนึ่งไปทับอีกรูป
หนึ่งไดสนิทโดยไมมีการพลิกรูป

8ครูชนิ

2) สามารถหาจุดหมุ ิศทางของ
หมุ ุมที่หมุนได
ถาผลการแปลงสอดคลองกับเงื่อน
ไขทั้งสองขอแล ั้นเปน
การหมุน

ดา ดวงแข ดา ดวงแข

ดา ดวงแข ดา ดวงแข
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9ครูชนิ

รู ู ละขอตอไปนี้
เทากันทุ ิจารณาวารู
ในแตละขอเปนภาพที่ไดจากการ
เลื่ อนหรือการหมุน
ของรู

แปลงแบบใด

10ครูชนิ

ใหสังเกตความสัมพันธของรูปแตละ
คู แลวอธิบายวารูปหนึ่งเปนภาพที่ได
จากการแปลงของอีกรูปหนึ่งอยางไร

แปลงอยางไร

ดา ดวงแข

ป ก และรป ข ในแต
กประการ จงพ ป ข

อนขนาน การสะท
ป ก

ดา ดวงแข
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รปู A มาทางขวา -46 หนวย
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ชนิ ชนิครู ดา ดวงแข 11 ครู ดา ดวงแข 12 
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8A B C 
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42) รปู B กับรูป C 
2รูป C เกิดจากการสะทอนรูป B โดย

Xห -า10งจ -8ากเ -6สน -4สะท -2อน 0Y เ 2ปน 4ระยะ 62 8 
-2หนวย เลื่อนขนานมาทางขวา 4 หนวย-4 

-6 
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-23) รูป A กับรปู D -4 

-6 
ชนิ ชนิครู ดา ดวงแข 13 ครู ดา ดวงแข

Y Y
8รูป D เกิดจากการA B 
6เลื่อนขนานรูป A 

ม 4าทางขวา 4 หนวย
2 แลวใชการหมุนD 

X-ต10า -8มเข็ -6มนา -4ฬิกา -2ท 0ี่จุด 2หมุ 4น (-5,5)6 8 
-2ดวยมุมที่มีขนาด 90 องศาแลวเลื่อน
-4ลงมาดานลางอีก 3 หนวย
-6 

8A B C 
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2 

X-10 -8 -6 -4 -2 0 2 4 6 8 

4) รูป B กับรูป E -2 E 
-4 

-6 
ชนิ ชนิครู ดา ดวงแข 15 ครู ดา ดวงแข
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16 



Y Yรปู E เกิดจาก 8B C 
การสะทอนรูปB 6 

= 4ขามเสนสะทอน Y 2 แลวใชการ
2หมุนตามเข็มนาฬิกาที่จุดหมุน(2,5) 

Xด -วย10ม -8ุมที่ม-6ีขน -4าด -290 0องศา 2 4 6 8 
-2 E 

แลวใชการเลื่อนขนาน-4ลงมา 7 หนวย
-6 

8A B C 
6 

4 

2 

X-10 -8 -6 -4 -2 0 2 4 6 8 

5) รปู C กับรปู E -2 E 
-4 

-6 
ชนิ ชนิครู ดา ดวงแข 17 ครู ดา ดวงแข

Y Yรูป E เกิดจากการเลื่ 8อนขนาน Cรูป C มาทางซาย 4 6หนวย
แลวใชการหมุนตามเ 4ข็มนาฬิกา
ที่จุดหมุน(2,5) ดวยม 2ุมที่มีขนาด
90 องศาแลวใชการ X-10 -8 -6 -4 -2 0 2 4 6 8 
เลื่อนขนานลงมาดาน-2 E 
ลางเปนระยะ 7 หนวย-4 

-6 

รปู E เกิดจากการเล8ื่อนขนาน
รปู D มาทางขวา 7 6หนวย แลวใช
การสะทอนโดยใช 4แกน X เปนเสน
สะทอน 2D 

X-10 -8 -6 -4 -2 0 2 4 6 8 
-2 E 

6) รปู D กับรปู E -4 

-6 
ชนิ ชนิครู ดา ดวงแข 19 ครู ดา ดวงแข
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21ครูชนิ

การแปลงทางเรขาคณิตทั้งสามแบบ
คื ื่ 
การหมุ ีลักษณะที่สําคัญเหมือน
กันประการหนึ่งคื ี่ไดจากการ

ากันทุกประการกับรูป
ต วาจะเปนภาพที่ได

22ครูชนิ

การแปลงแตละแบบเพียงครั้งเดียว
การแปลงแตละแบบซ้ํากันหลายครั้ง
หรือเปนการแปลงแบบใดแบบหนึ่ง
แลวตามดวยการแปลงอีกแบบหนึ่ง
เปนเพราะวา
การแปลงทางเรขาคณิตเหลานี้เปน

23ครูชนิ

การเปลี่ยนตําแหน ูปเรขา
คณิตบนระนาบโดยที่ระยะระหวาง
จุดสองจุ ูปเรขาคณิตนั้น
ไมเปลี่ยนแปลง

24ครูชนิ

การสะทอนแบบเลื่อน

ดา ดวงแข

อ การเลอนขนาน การสะทอน และ
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// // //าหนดΔABCรูกํ ปตนแบบΔA B C P. Q.
เป จากการสะท Bนภาพที่ได อน ΔABC A// B// A/ 

/
/ / /ด นสะทอน XYและใหวยเส ΔA B C

เป จากการเลื่อนขนาน . C C .นภาพที่ได // /

Δ A B C ด// // // วย เวกเตอร PQ ซึ่ง X C Y 
านPQ ขนานกั านXY ดัด บ ด งรปู A B 

26ชนิ ชนิครู ดา ดวงแข 25 ครู ดา ดวงแข

ตศาสตรเรีในทางคณิ ยกการแปลง
ทางเรขาคณิ เปต ที่ นผล จากการ 1)
สะท นแบบ แลอนรูปต วแปลงตอ 4
วยการเลื่ด อนขนาน ตามแนวเสน

3สะท วยระยะและทิอน ด ศทางที่
าหนดนวี้ า การสะท อนกํ อนแบบเลื่

28ชนิ ชนิครู ดา ดวงแข 27 ครู ดา ดวงแข



29ครูชนิ

ดานขนานมีฐานยาว  3 หนวย
มีความสูง  2 หนวย

สูตรพื้นที่  ดานขนาน = ฐาน× สูง
= 2(2 × 3) 
= 12 ตร.หนวย

พื้นที่แรเงาประมาณ 12 ตารางหนวย
ตอบ ประมาณ 12 ตารางหนวย

30ครูชนิ

พื้นที่โดยประมาณของรูป ABCDEF 

2) กําหนดรูป ABCDEF 
มี AB = DE = 7 หนวย
จุด C อยูหางจากจุด E 
4 หนวยและ B อยูหาง
จากจุด หนวยจงหา

A 
F 

B 
C E 

D 

7 

7 

4 
4 

3.5 

31ครูชนิ

มีความสูง  4 หนวย
สูตรพื้นที่  = 2

1 × ฐาน × สูง

2
1= ×10.5 × 4 ×2 

= 42 ตารางหนวย

วิธีทํา Δ มีฐานยาว 7 + 3.5 = 10.5 

32ครูชนิ

P Q3 

S 

3 . 
R 

3) 

A 

ดา ดวงแข ดา ดวงแข

 E 3.5 

ดา ดวงแข ดา ดวงแข



33ครูชนิ

P Q3 

S 

3 . 
R 

2) 
A 

34ครูชนิ

จตัุรัสมีดานยาว  3 หนวย
สูตรพื้นที่  จัตุรัส  = ดาน × ดาน

= 3 × 3 
= 9 ตร.หนวย

ดังนั้นพื้นที่แรเงา  = 941 × 

พื้นที่ประมาณ  2.25 ตารางหนวย
ตอบ  2.25 ตารางหนวย

35ครูชนิ

7)จากรูปสมมาตรอาจประมาณพื้นที่
เปน ของรูปสี่เหลี่ยมผืนผา2 

1 
ผืนผามีดานยาว  6 หนวย

ดานกวาง  4 หนวย
สูตรพื้นที่  ผืนผา = กวาง × ยาว

= 4 × 6 
= 24 ตารางหนวย

36ครูชนิ

พื้นที่แรเงา  = 
พื้นที่แรเงาประมาณ  12 ตารางหนวย

ตอบ ประมาณ 12 ตารางหนวย

2421 × 

ดา ดวงแข ดา ดวงแข

ดา ดวงแข ดา ดวงแข



37ครูชนิดา  ดวงแข

เลื่อนไปทางทิศใต

38ครูชนิดา  ดวงแข

39ครูชนิดา  ดวงแข 40ครูชนิดา  ดวงแข



41ครูชนิ 42ครูชนิ

การบาน
แบบฝกหัดที่ 4.3 
หนาที่ 191 
ขอที่ 3(3,4) 

ดา ดวงแข ดา ดวงแข


