
����� 1  

���	
ก� (Matrix) 
 

1.1   ����	������������ก����ก�����	
ก� 
 

���
��� 1.1 :  

�����ก�� 	
� ก��������������������������ก���������������� �	�
!��"��
ก �#$ �[ ]� "�
��	�
!��"������%� �( )� (���������� �����ก)�*����+��+��",�
�+
!��� (�������ก�� 
 
 

*	��-� ���������ก��#��ก��� ��#��ก��� �� �-���ก� (element) ��.�(����.�(��
(�����  ��(����.�����ก�� �"��ก� (column) -���(���������ก�� �(/�� (row) 

A = 



















mn2m1m

n22221

n11211

a...aa

a...aa

a...aa

MOMM
 

ก�� �/0�-���ก(��������������ก�� ��1� *��ก�� �/0��� ���("���� ���-���ก��.�
�������ก�� ก�����ก��("������-���ก�������ก�� ก�"��*����� 2 ��� ����ก�� ������� (index) 
*����!������"� �� ��ก(/���!-���ก��.���$� -���������"����� ��ก"��ก��!-���ก��.���$� 

(������กก���/0� ������ (dimension) ��������ก�� ����("�
����) ��������ก�� 	
� ���
�����!�� ��ก3�������(/�(��"��ก��������ก����.� ������������$#ก�	$4ก�����3����(/�
(��3����"��ก ���� 

A = 







32

10
  �#5� 2 ×  2 �����ก�� 

B = 





3

2

1
1  �#5� 1 ×  3 �����ก�� 

C = [ ]20   �#5� 1 ×  1 �����ก�� 



 2 

-�"��������ก����!��-���ก�+��� 1 (/� (����3����"��ก�กก�� 1 "��ก 3�����ก��          
������ก��(/�� (row matrix) (��������������ก�� -�"��������ก����!��-���ก�+��� 1 "��ก (����
3�����กก�� 1 (/� 3�����ก�� ������ก��"��ก� (column matrix)  

[ ]01   �����ก��(/�   
















− 2

0

1

 �����ก��"��ก  

���
��� 1.2 :  
�����ก�� A ���ก�������ก�� B �����(��� �� A = B ก%�����
!� �����ก����.�-�����������ก�� 

(��-���ก��!��$���("��������ก����	����ก��� �� 

 

����������� 1 ก�"���"  A = 







32

10
, B = 








0

2
, C = 

















333231

232221

131211

aaa

aaa

aaa

  

3����	�/����1#��. 

(1) 3�"-���ก����("�����! 12 (����("�����! 21  ��������ก�� A 

(2) �����ก�� B �#5������ก�������� (�����ก��(/�"�
������ก��"��ก) +� ��
��.���ก������� B 

(3) 3�"������������ก�� C 

�
 ��!�  (1)  +�3�4�����ก�� A -���ก����("�����! 12 	
� 1 

         (�� -���ก����("�����! 21 	
� 2  Ans.. 

   (2)  +�3�4�����ก�� B 3�+����#5������ก��"��ก (�����������ก�� 2 ×  1 

           Ans.. 

   (3)  �����ก�� C ���������ก�� 3 ×  3     Ans.. 

   

 

 



 3 

����������� 2  3�"	� x , y ��!���"  

   







−

=







+−

+

11

2

yx

yx2
 

�
 ��!�  �����ก����.�-��3����ก��ก%�����
!� 

   2x + y  = 2 

   -x + 2y  = -11 

   (ก ����-�ก������- � 3�1� �� 

   2x + y  = 2  ########..(1) 
   -x + 2y  = -11  ########..(2) 

2 × (2)  -2x + 4y  = -22  ########..(3) 

(1) + (3)                      5y = -20 

              y = 
5

20−
 

              y = -4 

(�� y = -4 �� (1) 
  2x + (-4) = 2 

  2x   = 2 & (-4) 

  2x  = 2 + 4 

    x  = 
2

6
 

    x  = 3  

 ��
!�(ก ����-�ก������- � 3�1�  x =3 , y = -4  

 �����.�  	����  x (�� y ��!���" �����ก����!ก�"�����ก�� 	
� 3 (�� -4 ������� Ans.. 
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1.2   ���	
ก�"
�#$ 

1.2.1   ���	
ก�#��� (Zero Matrix) 

	
� �����ก����!��-���ก��ก����#5�;$���  �����(��� �� 0  ���� 

 
















000

000

000

  







00

00          [ ]000  

1.2.2   ���	
ก�%���&'���� (Triangular Matrix) 

	
� �����ก����!��-���ก��!��$��"�
�"�
��� �- ��(�����"��ก�#5�;$�����.�"�� (���
��ก�#5� 2 ����	
� �����ก��-��"��!���� (�������ก��-��"��!����� ���� 

 















−

324

012

001

    


















−

−

2000

4100

7230

2312

 

1.2.3    ���	
ก�)��*	�% (Square Matrix) 
	
� �����ก����!��3����(/����ก��3����"��ก ���� 









− 71

21  
















−

−

143

331

304

 

1.3.4   ���	
ก���ก'�ก$, (Identity Matrix) 

	
� �����ก��3�����-��!����� n ×  n ��!��-���ก��(���- ��(�����"��ก�#5�"�0!�
��.�"�� (��-���ก����("����
!�< �#5�;$�����.�"�� �����(��� �� nI  ���� 

 







10

01  
















100

010

001
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1.3.5   ก�	%'������.�����	
ก� (Transposition of a Matrix) 
ก�-���� ���������ก�� A �����(��� �� TA 	
� �����ก����!1� 3กก�-���
-���ก��(/�(��"��ก��������ก��  ���� 

A = 







32

10
  (� � 








=

31

20
A

T  

B = 







−

−

332

101
 (� � 

















−

−=

31

30

21

BT  

 

/��01ก&�2 1.2 

1.  3��ก������������ก��-��"��!�� �����ก��3�����-��!������กก�� 2 ×  2 �����ก����ก��ก)4�
��� 3 ×  3 ������� 1 ������� 

2.  ก�"���"  A = 

















−

−

123

012

101

 3�"�����ก��-���� � )A( T ��� A  

 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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1.3   "�3�,
����	
ก� /'4%����
.�����	
ก� (Operation of a Matrix) 

1.3.1  ก�	��ก/'4ก�	'����	
ก� 

���
��� 1.3 : 

ก�"���"  A = [ ]
nmija
×

 , B = [ ]
nmijb

×
  �#5������ก����< (� � 

(1) A + B = [ ]
nmijij ba

×
+  

(2) A & B = [ ]
nmijij ba

×
−  

 

.��%���ก� 

(1) 3ก�����������ก�� 2 �����ก��3���ก"�
���ก��1�  3�� �����������ก���-�� 

(2) ��ก���ก"�
��������ก�� -������ C = A + B 3�ก����������ก�� C 3�
#��ก��� ��-���ก��!1� 3ก-���ก��������ก�� A (�������ก�� B ��!��$���
��("��������ก�������ก"�
���ก�� 

 

����������� 3  ก�"���"  A = 







−10

21
, B =  








− 31

02  (��  C = 







1

1
 

   3�" A + B , A + C (�� B + C 

�
 ��!�  A + B = 







−10

21
 + 








−31

02
 

    = 







−+−+

++

)3()1(10

0221  

    = 







− 41

23
        Ans.. 

   A + C 1��-��/"	�1� ��
!��3ก����1�����ก��   Ans.. 

   B + C  1��-��/"	�1� ��
!��3ก����1�����ก��   Ans.. 

 



 7 

����������� 4  3ก*3��������������! 3 3�"	���� A & B  

�
 ��!�  A - B = 







−10

21
 - 








−31

02
 

    = 







−−−−

−−

)3()1(10

0221  

    = 







−

−

21

21
        Ans.. 

    

1.3.2  ก�	��,���	
ก�2���%�ก'�	 

���
��� 1.4 : 

ก�"���"  c �#5�3����3�����< ��!1���#5�;$��� (�� A = [ ]
nmija
×

 3�1� ��  cA = [ ]
nmijca

×
  

 

3ก������3��"%��� >���+?�3กก�	$4�����ก��� ��-�ก�����.�ก%	
� �����ก����!
#��ก��� ��-���ก�0!��ก��3ก-���ก(���������������ก������	$4ก��3����3�����.���!���� 

����������� 5  ก�"���"  A = 







43

21
 (�� k = -2 (� � 3�"	� kA 

�
 ��!�  kA = k 







43

21
    ((�� k = -2)  

    = (-2) 







43

21
 

    = 







−−

−−

86

42
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1.3.3  %����
.�����	
ก� 

�5$6��� 1.1 : 
ก�"���"  A, B, C �#5������ก����< ��� m×n  (�� c �#5�3����3�����< 3�1� �� 

(1) A + B = B + A  ����ก��  -�����ก�-�����!ก���ก 

(2) c(A + B) = cA + cB  ����ก��  -�����ก�(3ก(3�� ��-�ก��� 
(3) A + (B +C) = (A + B) + C ����ก��  -�����ก��#��!��ก�������ก���ก 

(4) A + 0  = 0  + A = A  ����ก��  -�����ก�����ก��ก)4�ก���ก 

(5) A + (-A) =  0   ����ก��  -�����ก�����������-ก���ก 
 

����������� 6  ก�"���"  A = 







− 312

011
 (�� B = 








−−

−

312

211  (� �  

3�"	� A + 2B (�� 2A + (-3)B 

�
 ��!�  A + 2B  = 







− 312

011
 + 2 








−−

−

312

211
 

     = 







− 312

011
 + 








−−

−

624

422
 

     = 







+−+−−+

++−+

63)2()1()4(2

4021)2(1
 

     = 







−−

−

932

431
    Ans.. 

 

2A + (-3)B = 2 







− 312

011
 + (-3) 








−−

−

312

211
 

  = 







− 624

022
 + 








−

−−

936

633
 

  = 







−++−+

−+−++

)9(63)2(64

)6(0)3(232
 

    = 







−

−−

3110

615
   Ans.. 
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����������� 7  ก�"���"  A = 















−

33

12

01

 (�� B = 
















−

20

12

11

 (� �  

3�"	�  A - 2B (�� 3A - 4B 

�
 ��!�  A - 2B  = A + (-2)B 

     = 















−

33

12

01

 + (-2) 
















−

20

12

11

 

     = 















−

33

12

01

 + 

















−

−

−−

40

24

22

 

     = 

















−++

+−+

−+−+−

)4(303

21)4(2

)2(0)2()1(

 

     = 

















−

−

−−

13

32

23

    Ans.. 

3A - 4B  = 3A + (-4)B 

  = 3














−

33

12

01

 + (-4) 
















−

20

12

11

 

  = 















−

99

36

03

 + 

















−

−

−−

80

48

44

 

  = 

















−++

+−+

−+−+−

)8(909

43)8(6

)4(0)4()3(

 

  = 
















−

−−

19

72

47

    Ans.. 
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/��01ก&�2 1.3 

1.  ก�"�������ก�� A, B �����. 

A = 







−10

21
 ,  B = 








− 31

02
     3�" 

(1)  2A & B 

(2)  B & 2A 

(3)  2A & 2B 

(4)  B & A  

2. ก�"�������ก�� A, B (�� C �����. 

A = 







72

21
 , B = 








−

−

26

53
 (�� C = 







 −

14

83
  3�" 

(1)  A + B 

(2)  (A + B) + C 

(3)  (B + A) & C  

(4)  B & (A + C) 

(3)  A + (B + C) 

 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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1.4   ก�	��,���	
ก�2������	
ก� 

���
��� 1.5 :  

ก�"���"   A = [ ]
pmija

×
(�� B = [ ]

npijb
×

 (� � 

>�	$4��"��������ก�� A (�������ก�� B �����(��� �� AB   

ก�"��*�� AB = C = [ ]
nmijc

×
 ��
!�  pjipj33ij22ij11iij ba...bababac ++++=  

 

.��%���ก� 

-�������ก����< 3�	$4ก��1� ก%�����
!� �3����"��ก��������ก�������.� ���ก��3����
(/���������ก�����	$4 (�������ก��>�	$43���3����(/����ก��3����(/���������ก�����
��.� (��3����"��ก���ก��3����"��ก��������ก�����	$4� 

 

����������� 8  ก�"���"  A = 







43

21
 , B = 








1098

765
 , C = 

















13

12

11

 (� � 

   3�"	���� AB , BC , A(BC) , (AB)C 

�
 ��!�  AB = 







43

21








1098

765
 

    = 








×+××+××+×

×+××+××+×

)104()73()94()63()84()53(

)102()71()92()61()82()51(
 

    = 







+++

+++

402136183215

207186165
 

    = 







615447

272421
    Ans.. 
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BC  = 







1098

765

















13

12

11

 

 = 







×+×+×

×+×+×

)1310()129()118(

)137()126()115(
 

 = 







++

++

13010888

917255
 

 = 







326

218
      Ans.. 

A(BC) = 







43

21








326

218
 

 = 







×+×

×+×

)3264()2183(

)3262()2181(
  

 = 







+

+

1304654

652218
  

 = 







1958

870
     Ans.. 

(AB)C = 







615447

272421

















13

12

11

 

 = 







×+×+×

×+×+×

)1361()1254()1147(

)1327()1224()1121(   

 = 







++

++

793648517

351288231
  

 = 







1958

870
     Ans.. 
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����������� 9  ก�"���"  A = 







12

01
 , B = 







 −

54

31
 , I = 








10

01
 (� � 

   3�"	���� AB , BA , AI (�� IA 

�
 ��!�  AB = 







12

01







 −

54

31
  

    = 







×+−××+×

×+−××+×

)51())3(2()41()12(

)50())3(1()40()11(
 

    = 







+−+

+−+

5)6(42

0)3(01
 

    = 







−

−

16

31
 

BA = 






 −

54

31









12

01
 

 = 







×+××+×

×−+××−+×

)15()04()25()14(

)1)3(()01()2)3(()11(
  

 = 







++

−+−+

50104

)3(0)6(1
 

 = 






 −−

514

35
     Ans.. 

3��"%�1� ��  AB  ≠   BA 

AI = 







12

01








10

01
 

 = 







×+××+×

×+××+×

)11()01()01()12(

)10()01()00()11(
 

 = 







++

++

1002

0001
   

 = 







12

01
     Ans.. 
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IA = 







10

01








12

01
 

 = 







×+××+×

×+××+×

)11()00()21()10(

)10()01()20()11(
 

 = 







++

++

1020

0001
   

 = 







12

01
     Ans.. 

   3��"%�1� ��  AI  =  IA 

3ก���������! 8 (�� 9 3��"%�1� �� AB ≠  BA (��*����!�1#3�+��� AB ≠  BA (������1�
ก%������
!��1���#��ก���!���"  AB = BA �0!���3�+�3�4���1# 

"���3ก�����?�ก�	$4�����ก��� �������ก��(� � ���1#3��#5�-������ก�!��ก��ก�	$4�����ก�� 
�����. 

 

�5$6��� 1.2 :  
ก�"���"  A , B , C �#5������ก����< ��� m ×  n 3�1� �� 

 (1)  (AB)C  =  A(BC) 

 (2)  A(B + C)  =  AB + AC 

 (3)  (B + C)A  =  BA + CA 

 

 �"����;  %���	<&��!����=2�>3�=?	/ก	�3����!���,�ก����ก��ก�	��,���	
ก� @2����  

http://www.easycalculation.com/matrix/matrix-multiplication.php 
 

 

 

 

 

 



 15 

����������� 10 ก�"���"  A = 







−

−

11

11
 , B = 








21

12
 , I = 








10

01
 (� � 

   3�"	���� AB , BA , AI 

�
 ��!�  AB = 







−

−

11

11








21

12
 

    = 







×+×−×+×−

×−+××−+×

)21()1)1(()11()2)1((

)2)1(()11()1)1(()21(
 

    = 







+−+−

−+−+

2)1(1)2(

)2(1)1(2
   

    = 







−

−

11

11
     Ans.. 

BA = 








21

12









−

−

11

11
 

= 







×+−×−×+×

×+−×−×+×

)12())1(1())1(2()11(

)11())1(2())1(1()12(
 

    = 







+−−+

+−−+

2)1()2(1

1)2()1(2
   

 = 







−

−

11

11
     Ans.. 

AI = 







−

−

11

11








10

01
 

 = 







×+×−×+×−

×−+××−+×

)11()0)1(()01()1)1((

)1)1(()01()0)1(()11(
  

 = 







++−

−++

100)1(

)1(001
  

 = 







−

−

11

11
     Ans.. 

3ก���������! 10 3��"%�1� �� AB = BA = A (�� AI  = A /0�(� �� B ≠  I ก%�� (��ก%���1� �� 
AB = AI  = A 
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/��01ก&�2 1.4 

 

1. ก�"�������ก�� A , B �����.  A = 







− 01

21
 ,  B = 








−

−

40

23
   

3�" AB (�� BA 

2. ก�"���" �����ก�� A , B , C , D , E �����.  A = 







412

021
 , B = 

















23

12

01

 ,  

C = 















 −

312

014

313

 , D = 






 −

02

23
 , E = 
















−

−

022

111

542

  3�" 

 (1)  2C & 3E 

 (2)  AB (�� BA 

 (3)  (AB)D 

 (4)  BA(C + E)  

3. ก�"�������ก�� A , B �����.  A = 







23

21
 , B = 








−

−

43

12
 

3�(-����  AB ≠  BA 

 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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1.5  �5$6�������; ����ก����ก�����	
ก� 

�5$6��� 1.3 :  

ก�"���"   A = [ ]
nmija
×

 , B = [ ]
nmijb

×
 , C = [ ]

nmijc
×

  �#5������ก����<  

(�� c , d �#5�3����3�����< 

(1) TT )cA(cA =  

(2) ( ) AA
TT =  

(3) ( ) TTT
BABA +=+  

(4) ( ) TTT
ABAB =  

(5) dAcAA)dc( +=+  

(6) )cA(dA)cd()dA(c ==  
 

  

���
��� 1.6 :  
�"  A �#5������ก����< (�� n �#5�3������%���ก 1� ��  
 43421 A...AAAAn =  

 

 

����������� 11 AAA2 =  

   AAA 23 =  

   AAAAA 3224 ==  

 

 �5$B��� 1.4 :  

ก�"���"   ก�"���"   A = [ ]
ija  , B = [ ]

ijb  , C = [ ]
ijc   �#5������ก����< 3�1� �� 

 (1)  ( ) 222
BBAABABA +++=+  

 (2)  ( ) 222
B)BAAB(ABA ++−=−  

 (3)  ( )( ) 22 BABBAABABA +−+=−+  

  

 

n �����ก�� 
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����������� 12 ก�"���"   A = 







32

10
  3�" 2A (�� 3A  

�
 ��!�  2A  = AA 

    = 







32

10








32

10
 

    = 







++

++

9260

3020
 

    = 







116

32
     Ans.. 

3A  = AA2  

 = 







116

32








32

10
 

 = 







++

++

336220

9260
 

 = 







3922

116
     Ans.. 

 

����������� 13 ก�"���"   A = 






−

20

11
 , B = 








−

−

320

112
 (� � 

3�" ( )TAB  (�� TTAB  

�
 ��!�  "  AB  = 






−

20

11








−

−

320

112
 

     = 







+−++

+−+−+−

60)4(000

31)2()1(0)2(
  

     = 







−

−−

640

432
 

   �����.� ( )TAB  = 
















−−

−

64

43

02

    Ans.. 
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"    TA  = 






−

21

01
 

         TB  = 

















−

−

31

21

02

 

�����.� TTAB  = 

















−

−

31

21

02








−

21

01
  

  = 

















++

−+−+−

++−

6031

)4(0)2()1(

000)2(

 

  = 
















−−

−

64

43

02

    Ans.. 

3ก���������! 13  3��"%�1� ��  ( )TAB  =  TTAB  

 

����������� 14 ก�"���" �����ก�� A = 







43

21
  ,  B = 








12

01  3�"  

(1)  ( )2BA +  

(2)  22 BAB2A ++  
(3)  ( )( )BABA −+  
(4)  22 BA −  

�
 ��!�  (1)  "  A + B =  







43

21
+ 








12

01
 = 








++

++

1423

0211
 = 








55

22
 

          �����.� ( )2BA +  = 







55

22








55

22
 

      = 







++

++

25102510

104104
 

      = 







3535

1414
   Ans.. 
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   (2)  " 2A  =  







43

21








43

21
 = 








++

++

166123

8261
 = 








2215

107
 

AB2  =  







43

21
2 








12

01
 = 








++

++

4083

2041
2  = 








822

410
 

2B = 







12

01








12

01
 = 








++

++

1022

0001
 = 








14

01
 

          �����.� 22 BAB2A ++  = 







2215

107
+ 








822

410
 + 








14

01
 

       = 







++++

++++

182242215

04101107
 

       = 







3141

1418
  Ans.. 

   (3)  " BA +  =  







43

21
 + 








12

01
 = 








++

++

1423

0211
 = 








55

22
 

             BA −  =  







43

21
 -  








12

01
 = 








−−

−−

1423

0211
 = 








31

20
 

          �����.� ( )( )BABA −+  = 







55

22








31

20
 

       = 







++

++

151050

6420
 

       = 







255

102
  Ans.. 

   (4)  " 2A  =  







2215

107
  ,  2B  = 








14

01
 

          �����.� 22 BA −  = 







2215

107
  -  








14

01
 

      = 







−−

−−

122415

01017
 

      = 







2111

106
   Ans.. 
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����������� 15 ก�"���" �����ก�� A = 







− 202

642
  3�"  

   3�"�����ก�� X ��!���"    A
2

1
X)XA(2 +=+  

�
 ��!�  �"  X �#5� 2 ×  3 �����ก����!���"  

   )XA(2 +  = A
2

1
X +  

   X2A2 +  = A
2

1
X +  

             �� 2 	$4������.�-�ก� 

   X4A4 +  = AX2 +  

   X2X4 −  = A4A −  

   X2   = A3−  

     X   = 
2

A3−
  "�
� A

2

3
−  

�������   X   = A
2

3
−  

    = 







−

−
202

642

2

3    

  = 







−

−−−

303

963
   Ans.. 
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/��01ก&�2 1.5 

1. ก�"�������ก�� A , B , C , D , E �����.  A = 







412

021
 , B = 

















23

12

01

 ,  

C = 















 −

312

014

313

 , D = 






 −

02

23
 , E = 
















−

−

022

111

542

  3�" 

 (1)  2DAB+  

 (2)  2C2BA −  

 (3)  E2BA TT +  

2. ก�"�������ก�� A , B , C �����.  A = 







−12

31
 , B = 







−

031

231
 , C = 

















−

−

23

10

21

 3�" 

(1)  ABC  

(2)  TACAB +  

(3)  BC2A2 −  

3. ก�"���"  A = 






 −

23

11
 3�"�����ก����!��กก�������ก�� A (� �1� �����ก�����1#��. 

(1)  TA2  

(2)  2A  

(3)  







tz

yx
 ��
!� x , y , z , t  �#5�3����3��� 

4. ก�"���"  A = 







− 311

211
 3�"�����ก�� X ��!���" � �	���#5�3��� 

(1)  XA2XA −=+  

(2)  XI2AA 2

T ++  

(3)  3

T IXAA2 −=  
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5. ก�"���"  A = 






 −

20

11
 , B = 








21

01
  3�(-���� 

(1)  222 BAB2A)BA( ++≠+  

(2)  22 BA)BA)(BA( −≠−+  

6. ก�"���"   a , b �#5�3����3����0!�1�����ก�� 0 (�� 

A = 

















000

b00

1a0

 

 3�"3������%���ก  n ��!� ����!-����!���"  0An =  

7. ก�"���"  A = 







42

21
 3�" 

(1)  �����ก�� B ��.�"����!���"   0AB =  

(2)  �����ก�� C ��.�"����!���"   0BC =  

 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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1.6 ���CกC��ก�	��,.�����	
ก� (Inverse of Matrix) 

ก�����!3�1#+�3�4���>ก>��ก�	$4��������ก����� n ×  n �������1# ��3��
+�3�4���>ก>��ก�	$4��������ก����� 2 ×  2 �0!��#5�ก�4��D+�������>ก>��ก�	$4���  
�����ก����� n ×  n ������������1#��. 

���
��� 1.7 :  

/  A = 







dc

ba
  (��  0bcad ≠−  (� � A 3������>ก>��ก�	$4 (��� �� 1A−   (�� 

 1A−  = 







−

−

− ac

bd

bcad

1
 

 

3ก������� �� � �����ก����!3�"���>ก>��ก�	$41� ��.�3�� ���#5������ก��3�����- (square 

matrix) �����.� (��������ก�����ก����!-��/"���>ก>��ก�	$41� �� ������ก��1����กE��   
(non-singular matrix) -�"��������ก����!1��-��/"���>ก>��ก�	$41� 3�����ก�� ������ก����ก
E�� (singular matrix) 

����������� 16 ก�"���"  A = 







43

21
 3�(-���� A  �� 1A− 1� "�
�1�� / ��1� �" "� �� 

�
 ��!�  ��.���! 1 264)3)(2()4)(1(bcad −=−=−=−   �0!�1�����ก�� 0 

    (-����-��/" 1A−  1�  

   ��.���! 2  1A−  = 







−

−

− ac

bd

bcad

1
 

      = 







−

−

− 13

24

2

1
 

      = 












−

−

2

1

2

3
12

   Ans.. 

 

         �"����;  %���	<&��!����=2�>3�=?	/ก	�3����!���,�ก����ก��ก�	���CกC��ก�	��, @2���� 
http://www.quickmath.com/webMathematica3/quickmath/page.jsp?s1=matrices&s2=inverse&s3=basic 
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����������� 17 ก�"���"  A = 







00

31
 3�(-���� A  �� 1A− 1� "�
�1�� / ��1� �" "� �� 

�
 ��!�  ��.���! 1 000)0)(3()0)(1(bcad =−=−=−   �0!����ก�� 0 

    (-����1��-��/" 1A−  1�  

   ��.���! 2  �����.�1�������>ก>��ก�	$4    Ans.. 

 

-�"������>ก>��ก�	$4��������ก����� 2 ×  2 ��-�������!��-��3"��#��ก� ����F)G�
�����1#��. 

�5$6��� 1.5 :  
ก�"���"  A �#5������ก��3�����-(��1����กE���� 2× 2 (��  

1A−  �#5����>ก>��ก�	$4���  A  (� �  

(1)   2

11 IAAAA == −−  

(2)   ( ) AA
11 =
−−  

(3) ( ) 111
ABAB −−− =  

(4) ( ) ( )T11T AA −−
=  

(5) ( ) ( )k11k AA −−
=  ��
!� k �#5�3������%���ก��< 

 

����������� 18 3�(-���� B �#5����>ก>��ก�	$4��� A ��
!�ก�"�� 

   A = 







53

32
  ,  B = 








−

−

23

35
 

�
 ��!�  B �#5����>ก>��ก�	$4��� A ก%�����
!�  AB = BA  = I [3ก ��.5 � � (1)] 

  ��
!��3ก  AB  = 







53

32








−

−

23

35
 = 








=








+−−+

+−−+

10

01

)10()9()15(15

6)6()9(10
 

                     BA = 







−

−

23

35








53

32
 = 








=








+−+−

−+−+

10

01

10)9(6)6(

)15(15)9(10
 

   �����.�  B �#5����>ก>��ก�	$4��� A    Ans.. 
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-�"��������ก�� A (�� B ��< (� � AB ≠  BA (����ก�4���! A , B �#5������ก��3�����-��� 
2× 2 (�� A "���>ก>��ก�	$41� (� � ��-��/-��#1� �� B = 1A−  (� � AB = BA ����F)G�
�����1#��. 

�5$6��� 1.6 : 
ก�"���"  A , B �#5������ก��3�����-��� 2× 2 (�� A �����>ก>��ก�	$4 3�1� �� 

/   B = 1A−  (� � AB = BA  

 

/��01ก&�2 1.6 

1. 3��ก������������ก����กE� (singular matrix) ������ �� 3 ������� 

2. 3�"���>ก>��ก�	$4��������ก�����1#��. 

(1)  A = 







30

21
   (2)  B = 








− 01

21
 

(3)  C = 







21

12
   (4)  D = 








−

−

21

13
 

(5)  E = 






 −

14

22
   (6)  F = 







 −−

31

12
 

3. 3�"�����ก�� A ��!����� 2×2 ��.�"�� �0!� 0A2 =  

4. 3�"�����ก�� A ��!����� 2×2 ��.�"�� �0!�  2

2 IA =  

5. �"  A (�� B �#5������ก����!����� 2×2 *����! 









−

=+
21

13

3

1
BA   (��  








−

−−
=+

01

11
B3A3   3�"  1A−  (�� 1B−  

6. 3�" A (�� B ��
!�ก�"���� 









−−

=+ −−

31

22
BA

11    (��   







=− −

34

11
BA2

11  

 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
 


