
บทที� 1  

ความรู้เบื�องต้นเกี�ยวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์  

(Introduction to Analytic Geometry) 

 เรขาคณิตวเิคราะห์  เป็นสาขาหนึ�งของคณิตศาสตร์ซึ� งเป็นการเชื�อมโยงความรู้ระหว่างพีชคณิต
และเรขาคณิตเขา้ดว้ยกัน ซึ�งเรอเน เดอการ์ตส์ (Rene De Cartes) และปีแอร์ เดอ แฟร์มาต์ (Pierre De 
Fermat) เป็นผูว้างรากฐานเอาไว ้
 

         

 

 

 

 

 

เรอเน เดอการ์ตส์ (Rene De Cartes) และปีแอร์ เดอ แฟร์มาต์ (Pierre De Fermat)  
สองนกัคณิตศาสตร์ชาวฝรั�งเศส ผูว้างรากฐานเกี�ยวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ 

 

 ในการศึกษาเรื�องเรขาคณิตวเิคราะห์ เราจะทาํการศึกษาเกี�ยวกบัคุณสมบติัของจุด และเส้นตรง
โดยอา้งอิงกบัระบบพิกดัฉากเป็นหลกั ดงัต่อไปนี5 
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1.1 ระบบพกิดัฉาก (Rectangular Co-ordinate System) 

 

ระบบพิกดัฉาก ประกอบดว้ย แกนพิกดัฉาก 2 แกน ไดแ้ก่ เส้นจาํนวนที�อยูบ่นแกนนอน (แกน 
X) และเส้นจาํนวนที�อยู่บนแกนตั5ง (แกน Y) แกนพิกดัฉากทั5งสองนี5จะแบ่งพื5นระนาบออกเป็น 4 ส่วน 
เรียกพื5นที�ที�ถูกแบ่งออกเป็นส่วนๆ นี5วา่ "ควอดรันต์" (Quadrant) ซึ� งมีลกัษณะดงัรูป 

 

         Y 

 

 

Quadrant 2                Quadrant 1   

       ( - , + )        ( + , + ) 

 

 

                                                                                                                                                           X 

 
 

Quadrant 3                Quadrant 4   

    ( - , - )          ( + , - ) 

 

 

 

แกน X และ แกน Y ตดักนัเป็นมุมฉาก เรียกจุดนี5วา่ "จุดกาํเนิด" (Origin)  คือ (0 , 0) และเขยีน
แทนตาํแหน่งของจุดบนระบบพิกดัฉากดว้ย (X, Y) เมื�อ 

(1) Ordinate  คือ  ค่าตามแกน Y 
(2) Abscissa  คือ  ค่าตามแกน X  
(3) จุด Co-ordinate คอื (X,Y) 
(4) จุดทุกจดุบนแกน X  มี Co-ordinate เป็น (a , 0)  เมื0อ a∈R 

(5) จุดทุกจดุบนแกน Y  มี Co-ordinate เป็น (0 , a)  เมื0อ a∈R 
 



 3

1.2 โปรเจคชัน (Projection) 
 

 กาํหนดให ้P เป็นจุด และ L เป็นเส้นตรง  โปรเจคชนัของ P บนเส้นตรง  L เขียนแทนดว้ย  
)P(ojPr L   คือ จุด Q ที0ทาํใหส่้วนของเส้นตรง PQ ตัBงฉากกบั L ดงัรูป 

 
    . 

 
 
 
 
 
 
 
 
ข้อสังเกต 

(1)  เราอาจกล่าวไดว่้า โปรเจคชนัของจดุ P บนเส้นตรง L คือ จุดบนเส้นตรง L ที0ทาํให ้
ระยะทางจากจุด P ไปยงัจุดนัBนสั5นที�สุด 

(2) โปรเจคชนัของจดุ )y,x(P 111  บนแกน X คือจุด )0,x( 1  
(3) โปรเจคชนัของจดุ )y,x(P 111  บนแกน Y คือจุด )y,0( 1  

 
 
 
 
 

      . 
 
 
 

 

P 

Q 

L 

)y,x(P 111
 

)0,x( 1
 

)y,0( 1
 

Y 

X 



 4

1.3 ระยะทางระหว่างจุดสองจุด 

พิจารณารูปตอ่ไปนี5  

 
 

บนเส้นจาํนวน ถา้จุด  1P แทนจาํนวนจริง 1x  และ 2P แทนจาํนวนจริง 2x ระยะทางระหวา่งจดุ 

1P  และจดุ  2P  คือค่าสัมบูรณ์ของ 1x - 2x  เขียนแทนดว้ย 21PP  หรือ 21PP  

จากทฤษฎีบทของพีทาโกรัส จะไดว้า่   

21PP   = ( ) ( )22

2

1 PPPP +  

21PP   = 2

21

2

21 yyxx −+−  

21PP   = ( ) ( )221

2

21 yyxx −+−  

 ดงันั5น  จึงสรุปเป็นทฤษฎีบทไดด้งันี5  
 

ทฤษฎบีท 1.1 :  

ถา้ )y,x(P 111 และ )y,x(P 222  เป็นจุดสองจุดใดๆ ในระนาบ  
ระยะทางระหวา่งจดุ )y,x(P 111  และ )y,x(P 222  เขียนแทนดว้ย 21PP  ซึ� ง 

 ( ) ( )221

2

2121 yyxxPP −+−=  
 
 
 
 

ข้อสังเกต 

ถา้เส้นตรงขนานแกน X  อาจใชสู้ตร 21PP  =    21 xx −  
ถา้เส้นตรงขนานแกน Y อาจใชสู้ตร 21PP  =    21 yy −  
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ไมย่ากเลยใช่ไหมครับเพื�อนๆ อยากเกง่ตอ้งทาํบ่อยๆ  
และถา้ไม่เขา้ใจตอ้งไปถามคุณครูนะครับ 

ตัวอย่างที� 1.1 กาํหนดให ้ )6,1(P1  และ )2,4(P2 −  จงหาระยะทางระหว่างจุด 1P และ 2P  

วิธีทํา  21PP   = ( ) ( )221

2

21 yyxx −+−  

     = ( ) ( )22
26)4(1 −+−−   

     = ( ) ( )22
45 +  

     = 1625+  
     = 51  
     ≈  1414.7   หน่วย    Ans.. 
 

ตัวอย่างที� 1.2 จงหาจุดบนแกน X ที�อยูห่่างจากจุด (-4,3) และ (3,-4) เป็นระยะทางเท่ากนั 

วิธีทํา  ให้จุดบนแกน X คือ (x,0)  
   ระยะทางระหวา่ง (x,0) ถึง(-4,3) =      ระยะทางระหวา่ง (x,0) ถึง (3,-4) 

   ( ) ( )221

2

21 yyxx −+−  =      ( ) ( )221

2

21 yyxx −+−  

   ( ) ( )22
30)4(x −+−−  =      ( ) ( )22

)4(03x −−+−  

ยกกาํลงัสองทั5งสองขา้ง 
   ( ) ( )22

34x −++   =      ( ) ( )22
43x +−  

   916x8x 2 +++   =      169x6x 2 ++−  
   x6x8 +    = 0  
   x14     = 0  

   x     = 
14

0  

   x     = 0  

 ∴จุด (0,0) เป็นจดุบนแกน X ที�อยู่ห่างจากจดุ (-4,3) และ (3,-4) เป็นระยะทางเท่ากนั Ans.. 
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ตัวอย่างที� 1.3 กาํหนดจุด ( )32,1A  , ( )32,32B −+  และ ( )3,3C    
จงแสดงว่า ABC เป็นจดุยอดของสามเหลี�ยมดา้นเท่า 

วิธีทํา  AB  = ( ) ( )22

32321321 −−++−−  

    = ( ) ( )22

3131 +−+−−  

    = ( ) ( )13233321 +−+++  

    = 8 หน่วย 

   BC  = ( ) ( )22

332332 −++−+  

    = 44 +  

    = 8 หน่วย 

   AC  = ( ) ( )22

332131 −++−  

    = ( ) ( )22

3131 ++−  

    = ( ) ( )33213321 ++++−  

    = 8 หน่วย 

 เห็นวา่ AB = BC  = AC  แสดงวา่ ABC∆  มีดา้นยาวเท่ากนัทั5งสามดา้น  

 ∴ ABC∆  เป็นสามเหลี�ยมดา้นเท่า      Ans.. 
    
 

 

การหาว่าจุด 3 จุด อยู่บนเส้นตรงเดียวกันหรือไม่ 

  .  .  . 

    A , B และ C จะอยูบ่นเส้นตรงเดียวกนัก็ต่อเมื�อ  AB + BC  = AC  

 

A B C 
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ตัวอย่างที� 1.4 จงแสดงว่า A(1,1) , B(-2,0) และ C(4,2) อยู่บนเส้นตรงเดียวกนั 

วิธีทํา  AB  =  ( ) ( )22
0121 −++  = 19 +  

=  10 หน่วย 

   BC  =  ( ) ( )22
2042 −+−−    =  436 +   = 40  

=  104×   =  102 หน่วย 

   AC  =  ( ) ( )22
2141 −+−  = 19 +   

 =  10 หน่วย 

 เห็นวา่ AB + AC  = BC  ซึ� งมี A เป็นจุดร่วม  

 ∴ จุด 3 จุดนี5 จึงอยู่บนเส้นตรงเดียวกนั      Ans.. 

 

ตัวอย่างที� 1.5 ถา้ระยะห่างระหวา่งจุด (k,1) และ (-2,1) เป็น 3 หน่วย จงหาค่า k 

วิธีทํา  จาก 21PP    = ( ) ( )221

2

21 yyxx −+−  

       3   = ( ) ( )22
11)2(k −+−−  

          ยกกาํลงัสองทั5งสองขา้ง 

       9   = ( ) ( )22
02k ++  

    4k4k2 ++   = 9 
    94k4k 2 −++  = 0 
    5k4k2 −+   = 0 
    ( )( )1k5k −+   = 0 
    k    = -5 , 1 

 ∴k =  -5 , 1         Ans.. 
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แบบฝึกหัด 1.1 

1. จงหาระยะทางระหวา่งจุดต่อไปนี5กบัจุดกาํเนิด 
(1) (3,4) 
(2) (0,3) 
(3) (-1,-3) 
(4) (a,b) 

2. จงหาระยะทางระหวา่งจุดแต่ละคู่ต่อไปนี5 
(1) (2,5) และ (9,5) 
(2) (-4,7) และ (6,7) 
(3) (-5,6) และ (-5,-3) 
(4) (-4,-8) และ (-4,-2) 
(5) (3,4) และ (2,2) 
(6) (-1,-2) และ (3,-4) 
(7) (2,13) และ (8,5) 
(8) (-5,3) และ (0,8) 
(9) (-6,4) และ (-6,17) 
(10) (-2,-1) และ (-7,-6) 

3. ABC เป็นรูปสี� เหลี�ยมคางหมูดงัรูป โดยที� BC ยาว 8 หน่วย ถา้จุด A มีพิกดัเป็น (-4,0) จุด B มี
พิกดัเป็น (-1,4) และพื5นที�ของรูปสี�เหลี�ยมคางหมูนี5 เท่ากบั 48 ตารางหน่วย  จงหา 
(1) พิกดัของจุด C 
(2) ความยาวของเส้นของเส้นตรง AB 
(3) พิกดัของจุด D 

 
 
 
 
 
 
 

X 

Y 

0 

B(-1,4) 

A(-4,0) 

C 

D 
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4. จงแสดงว่า (1,1) , (-1,-1) และ (-4,2) เป็นจดุยอดของสามเหลี�ยมมุมฉาก 
5. จงหาระยะห่างระหวา่งจุด (-3,-4) กบัแกน X 
6. จงหาความยาวของเส้นรอบรูปสามเหลี�ยม ABC ซึ�ง A มีพิกดัเป็น (3,4) B มีพิกดัเป็น (7,8) และ 

C มีพิกดัเป็น (-1,-2) 
7. จงหาจุดซึ� งอยูบ่นแกน Y และอยูห่่างจากจุด (2,5) และ (3,-7) เป็นระยะทางเท่ากนั 
8. รูปสามเหลี�ยมรูปหนึ�งมีจุด (6,8) , (4,6) และ (-2,-2) เป็นจดุยอด สามเหลี�ยมรูปนี5 เป็นสามเหลี�ยม

หนา้จั�วหรือไม่ 
9. รูปวงกลมรูปหนึ�งมีจุดศูนยก์ลางที� (-3,2) และผ่านจุด (7,4) จงหาความยาวของรัศมีวงกลมนี5 
10. รูปสามเหลี�ยมรูปหนึ�งมีจุด (10,0) , (-12,0) และ (8,-8) เป็นจุดยอด จงหาพื5นที�ของสามเหลี�ยม

รูปนี5 
11. จุด (0,0) , (8,18) และ (12,27) อยู่บนเส้นตรงเดียวกนัหรือไม่ 
12. จงบอกเงื�อนไขที�ทาํให ้ 1P , 2P  และ 3P  ใดๆ อยูบ่นเส้นตรงเดียวกนั 
13. รูปวงกลมวงหนึ�งมีจุดศูนยก์ลางที�จดุ (3,4) และผ่านจุด (6,8) จงหาความยาวของรัศมีของ

วงกลมนี5และตรวจสอบดูวา่จุด (0,0) อยู่บนวงกลมนี5หรือไม่ 
14. รูปวงกลมวงหนึ�งมีจุดศูนยก์ลางที�จดุ (4,-3) และมีแกน X เป็นเส้นสัมผสั จงหาจุดสัมผสั  

 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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1.4   จุดกึ�งกลางระหว่างจุดสองจุด 

ให ้ )y,x(P  เป็นจุดกึ�งกลางของ 21PP  เราสามารถหาพิกดัของจดุกึ�งกลางของ 21PP  โดย
พิจารณารูปตอ่ไปนี5  

 

ให ้ RP1  เป็นส่วนของเส้นตรงที�ขนานกบัแกน X  ตั5งฉากกบั PQ  และ RP2  ซึ� งเป็นส่วน
ของเส้นตรงที�ขนานกบัแกน Y ที�จุด Q และ R ตามลาํดบั 

จะได ้ จุด Q มีพิกดัเป็น ( )1y,x  
 จุด R มีพิกดัเป็น ( )12 y,x  

และ QPP1∆ คลา้ยกบั 21RPP∆  

จะได ้  
RP

QP

1

1   =  
21

1

PP

PP  

แต่ )y,x(P   เป็นจุดกึ�งกลางของ 21PP  

จะได ้  
21

1

PP

PP   =  
2

1  

นั�นคือ 
RP

QP

1

1   =  
2

1  

  QP1   =  RP
2

1
1  

จะได ้  QP1   =  QR  
หรือ   

1xx −   =  xx2 −  
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เนื�องจาก x  อยู่ระหวา่ง 1x และ 2x  ดงันั5น 1x  < x  < 2x  หรือ 2x  < x  < 1x  เพราะฉะนั5น  
x  - 1x  และ 2x - x   จะเป็นจาํนวนเต็มบวกเหมือนกนั หรือเป็นจาํนวนเตม็ลบเหมือนกนั 

ดงันั5น  x  - 
1x    = 

2x - x  
  x  + x   = 2x + 1x  
  x2   = 1x  + 2x  

  x   = 
2

xx 21 +  

ในทาํนองเดียวกนัสามารถแสดงให้เหน็ว่า 

y   = 
2

yy 21 +  

ดงันั5น จงึสรุปเป็นทฤษฎีบทไดด้งันี5  

ทฤษฎบีท 1.2 : 
ถา้จุด )y,x(P เป็นจุดกึ�งกลางระหวา่งจุด )y,x(P 111 และ )y,x(P 222 แลว้  

   x  = 
2

xx 21 +  

   y  = 
2

yy 21 +  
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ตัวอย่างที� 1.6 จงหาจุดกึ�งกลางระหว่างจุด A(2,4) และ B(-4,0) 

วิธีทํา  ให้ )y,x(P  เป็นจุดกึ�งกลางตามที�ตอ้งการ 

   x  = 
2

xx 21 +  

    = 
2

)4(2 −+  

    = 
2

2−  

    = 1−   

   y  = 
2

yy 21 +  

    = 
2

04 +  

    = 
2

4  

    = 2  

 ∴  จุดกึ�งกลาง คอื (-1,2)          Ans.. 

 

 

เส้นมัธยฐานของรูปสามเหลี�ยม :  

 

หมายถึง เส้นตรงที�ลากจากมุมยอดไปแบ่งครึ� งฐานของรูปสามเหลี�ยม ซึ�งจะมีทั5งหมด 3 เส้น 
และพบกนัที�จุดจุดหนึ�งเสมอ เรียกวา่ จดุ Centroid หรือ จุดรวมมวล 

ซึ� งหาจุดนี5ไดโ้ดยใชสู้ตร  

  x  = 
3

xxx 321 ++  

 y  = 
3

yyy 321 ++  
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ตัวอย่างที� 1.7 สามเหลี�ยมรูปหนึ�งมีจุดยอดเป็น  (-5,3) , (2,4) และ (4,0) จงหาจุดปลายและ 
ความยาวของเส้นมธัยฐานที�ลากจากจุด (-5,3) มายงัฐานซึ�งเกิดจากการ 
ลากเส้นเชื�อมจดุ (2,4) และ (4,0) 

วิธีทํา   

    

 

 

 

   ให้ )y,x(P  เป็นจุดกึ�งกลางของ  AB 

   x   =  
2

xx 21 +   =  
2

42 +   =  
2

6   =  3   

   y   =  
2

yy 21 +   =  
2

04 +   =  
2

4   =  2  

 ∴  จุดปลายของเส้นมธัยฐาน คือ (3,2)      Ans.. 

   ความยาวของเส้นมธัยฐาน   = ( ) ( )221

2

21 yyxx −+−  

       = ( ) ( )22
2335 −+−−   

       = ( ) ( )22
18 +−  

       = 164 +  
       = 65   หน่วย 

∴  เส้นมธัยฐานยาว 65   หน่วย       Ans.. 

 

 
 

A(2,4) 

B(4,0) 

เส้นมธัยฐาน 

C(-5,3) )y,x(P  

Y 

X 
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ตัวอย่างที� 1.8 จุด )y,x(P  เป็นจุดกึ�งกลางของ 21PP  พิกดัของจุด P  และ  1P  คือ (2,3)  
และ  (5,4) ตามลาํดบั  จงหาพิกดัของจดุ 2P  

วิธีทํา  x  = 
2

xx 21 +   y  = 
2

yy 21 +  

   2  = 
2

x5 2+    3  = 
2

y4 2+  

   4  = 2x5+    6  = 2y4+  
   54−  = 

2x              46−  = 
2y  

   2x  = 1−              2y  = 2  

∴   (-1,2) เป็นพิกดัของจุด 2P         Ans.. 

 

ตัวอย่างที� 1.9 วงกลมวงหนึ�งมีจุดศูนยก์ลาง (-2,-3) จุดปลายเส้นผ่านศูนยก์ลางขา้งหนึ�ง  
คือ (5,10) จงหาพิกดัของจดุปลายอีกขา้งหนึ�งของเส้นผ่านศูนยก์ลาง 
 

    .  

 
 

วิธีทํา  x  = 
2

xx 21 +   y  = 
2

yy 21 +  

   2−  = 
2

x5 2+    3−  = 
2

y10 2+  

   4−  = 2x5+    6−  = 2y10+  
   54 −−  = 2x              106 −−  = 2y  
   2x  = 9−              2y  = 16−  

∴   พิกดัของจุดปลายอีกขา้งหนึ�งของเส้นผ่านศูนยก์ลางของวงกลมนี5  คือ (-9,-16) Ans.. 
 

 

 

 

(-2,-3) (5,10) 
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แบบฝึกหัด 1.2 

1.  จงหาจุดกึ�งกลางระหวา่งจุดแต่ละคู่ต่อไปนี5 
(1)  (-1,-3) และ (5,3) 
(2)  (-3,-2) และ (-1,-1) 

(3)  (
2

1 ,2) และ (3,-1) 

(4)  (3,
2

5
− ) และ (-3,-9)  

2. จุด P เป็นจดุกึ�งกลางของส่วนของเส้นตรง AB จงหาพิกดัของจุด P ถา้ 
(1)  P มีพิกดัเป็น (1,2) และ B มีพิกดัเป็น (3,4) 
(2)  P มีพิกดัเป็น (5,6) และ B มีพิกดัเป็น (15,-4) 

3. สามเหลี�ยมรูปหนึ�งมีจุดยอดเป็น A(2,6) , B(4,-4) และ C(-2,3) จงหาความยาวของเส้นมธัยฐาน
ที�ลากจากจดุ C ไปยงัดา้นตรงขา้ม 

4. วงกลมวงหนึ�งมีจุดศูนยก์ลาง (-4,1) จุดปลายขา้งหนึ�งของเส้นผ่านศูนยก์ลาง คือ (2,6) จงหา
พิกดัของจุดปลายอีกขา้งหนึ�งของเส้นผ่านศูนยก์ลาง   

5. วงกลมวงหนึ�งมีจุดศูนยก์ลาง (3,2) คอร์ดยาว 8 หน่วยและจุดกึ�งกลางคอร์ดเป็น (5,3) จงหารัศมี
ของวงกลมวงนี5 

6. วงกลมวงหนึ�งมีจุด (2,3) เป็นโปรเจคชนัของจุดศูนยก์ลางบนคอร์ด ซึ�งมีจุดปลายขา้งหนึ�งเป็น 
(-1,-4) จงหาจุดปลายอีกขา้งหนึ�ง 

 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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1.5   ความชันของเส้นตรง 

คือ ลกัษณะของเส้นตรงในระนาบแกนมุมฉาก  ซึ� งลกัษณะเหล่านี5จะบอกให้รู้วา่เส้นตรงนี5ทาํ
มุมแหลมหรือมุมป้านกบัแกน X  หรือขนานแกน X , Y  

                            

จากรูป สามารถสรุปเป็นบทนิยามไดด้งันี5  

บทนิยาม 1.1 :  

ให ้L เป็นเส้นตรงที�ผ่านจุด )y,x(P 111 และ )y,x(P 222  โดยที� 21 xx ≠  
m  เป็นความชนัของเส้นตรง L ก็ต่อเมื�อ 

   m = 
21

21

xx

yy

−
−  

 
 

ข้อสังเกต 

(1) ถา้ 21 xx =  เส้นตรงจะขนานกบัแกน Y ถอืวา่หาความชนัไม่ได ้
(2) ความชนัของเส้นตรงที�ขนานแกน X คือ 0 
(3) ถา้ความชนัมีค่าเป็นบวก หรือมากกวา่ศูนย ์ เส้นตรงจะทาํมุมแหลมกบัแกน X  

เมื�อวดัทวนเข็มนาฬิกา 
(4) ถา้ความชนัมีค่าเป็นลบ หรือนอ้ยกวา่ศูนย ์ เส้นตรงจะทาํมุมป้านกบัแกน X  

เมื�อวดัทวนเข็มนาฬิกา 
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เราสามารถนาํเอาบทนิยามของความชนัที�กล่าวมาขา้งตน้ไปใชใ้นการอธิบายคุณสมบติัของ
เส้นตรงสองเส้นที�ขนานกนัและตั5งฉากกนัไดด้งันี5 

(1)  เส้นขนาน  

ทฤษฎบีท 1.3 :  

เส้นตรงสองเส้นที�ไม่ขนานแกน Y จะขนานกนั ก็ตอ่เมื�อ 
ความชนัของเส้นตรงทั5งสองเท่ากนั 
 
(2) เส้นตั�งฉาก  

ทฤษฎบีท 1.4 :  

เส้นตรงสองเส้นที�ไม่ขนานแกน Y จะตั5งฉากกนั กต็่อเมื�อ 
ผลคูณความชนัของเส้นตรงทั5งสองเท่ากบั -1 
 

 

 
ตัวอย่างที� 1.10 จงหาความชนัของเส้นตรงที�ผ่านจุดต่อไปนี5 

(1)  ผ่านจุดกาํเนิด และ (4,-2) 
(2) ผ่านจุด (a+b , a) และ (b , a-b) 

วิธีทํา  (1)  ผ่านจุดกาํเนิด และ (4,-2) 

    m  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

40

)2(0

−
−−   =  

4

2

−
  =  

2

1
−   Ans.. 

   (2)  ผ่านจุด  (a+b , a) และ (b , a-b) 

    m  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

b)ba(

)ba(a

−+
+−   =  

bba

baa

−+
−−   =  

a

b  Ans.. 
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สิ่งท่ีนา่สรรเสริญท่ีสดุในชีวิตของเราก็คือ 
ความวิริยะ  อุตสาหะ 

ตัวอย่างที� 1.11 กาํหนดจุด )4,x(A 1 และ )4,3(B −  เป็นเส้นตรงที�มีความชนัเป็น -1  
จงหาค่าของ 1x  

วิธีทํา  m ของ AB = 
21

21

xx

yy

−
−    

       1−   =   
3x

)4(4

1 −
−−    

)3x)(1( 1 −−  =   8    
3x1 +−  =   8  

1x−   =   38−  

1x−   =   5  

   1x   =         5−  

 ∴  1x  =   5−          Ans.. 

 

 

 
ตัวอย่างที� 1.12 จงแสดงว่าเส้นตรงที�ผ่านจดุ A(0,4) และ B(3,1) ขนานกบัเส้นตรงที�ผ่านจุด 

C(-1,-2) และ D(-4,1)   

วิธีทํา  m ของ AB  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

30

14

−
−   =  

3

3

−
  =  1−  

   m ของ CD  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

)4(1

12

−−
−−   =  

3

3−   =  1−  

   เห็นวา่ m ของ AB = m ของ CD แสดงวา่เส้นตรงสองเส้นนี5ขนานกนั 

∴ เส้นตรงที�ผ่านจุด A และ B ขนานกบัเส้นตรงที�ผ่านจุด C และ D    Ans.. 
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ตัวอย่างที� 1.13 จงแสดงว่าจดุ A(-4,3) , B(-1,2) และ C(2,11)  
เป็นจดุยอดของสามเหลี�ยมมุมฉาก   

วิธีทํา  m ของ AB  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

)1(4

23

−−−
−   =  

3

1

−
   

   m ของ BC  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

31

112

−−
−   =  

3

9

−
−   =  3  

   m ของ AD  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

24

113

−−
−   =  

6

8

−
−   =  

3

4  

   เห็นวา่ ผลคุณของ m ของ AB และ m ของ BC เท่ากับ -1  
นั�นคือ  ดา้น AB ตั5งฉากกบัด้าน BC  

∴ จุดทั5งสามเป็นจุดยอดของรูปสามเหลี�ยมมุมฉาก      Ans.. 

    
ตัวอย่างที� 1.14 จงแสดงว่าจดุ A(-1,-2) , B(0,1) , C(-3,2) และ D(-4,-1) 
   เป็นจดุยอดของสี�เหลี�ยมดา้นขนาน   

วิธีทํา  m ของ AB  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

01

12

−−
−−   =  

1

3

−
−   = 3  

   m ของ BC  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

)3(0

21

−−
−   =  

3

1−   =  
3

1
−  

   m ของ CD  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

)4(3

)1(2

−−−
−−   =  

1

3   = 3  

   m ของ AD  =  
21

21

xx

yy

−
−   =  

)4(1

)1(2

−−−
−−−   =  

3

1−   =  
3

1
−  

เห็นวา่  m ของ AB = m ของ CD  และ  m ของ BC = m ของ AD  
นั�นคือ  มีดา้นขนานกนัสองคู่  

∴ จุดทั5งสี� เป็นจดุยอดของรูปสี� เหลี�ยมดา้นขนาน      Ans.. 
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ตัวอย่างที� 1.15 ถา้จุด A(3,-1) , B(6,1) และ C(-3,k) อยู่บนเส้นตรงเดียวกนัแลว้ จงหาค่า k 

วิธีทํา  จะไดว่้า   m ของ AB    = m ของ BC    

     
63

11

−
−−   = 

)3(6

k1

−−
−  

     
3

2

−
−   = 

9

k1−  

     
3

2   = 
9

k1−  

     9
3

2
×   = k1−  

     6   = k1−  
     k   = 61−  
     k   = 5−  

∴ k   =  5−           Ans.. 
 
ตัวอย่างที� 1.16 เส้นตรงที�ผ่านจุด A(-3,-1) , B(2,3) ขนานกบัเส้นตรงที�ผ่านจุด 

C(-4,-5) , D(k,3) จงหาค่า k 

วิธีทํา  จะไดว่้า   m ของ AB    = m ของ CD    

     
23

31

−−

−−  = 
k4

35

−−

−−  

     
5

4

−

−   = 
k4

8

−−

−  

     
5

4   = 
k4

8

−−

−  

     ( )k44 −−×  = 5)8( ×−  
     k416 −−  = 40−  
     k4−   = 1640 +−  
     k4−   = 24−  

           k   = 
4

24

−

−  

           k   = 6  

∴ k   =  6           Ans.. 



 21

แบบฝึกหัด 1.3 

 
1. จงหาความชนัของเส้นตรงที�ผ่านจุดสองจุดต่อไปนี5 

(1) (0,0) และ (2,6) 
(2) (0,0) และ (-2,6) 
(3) (5,3) และ (12,7) 
(4) (3,-8) และ (-5,7) 
(5) (t+1 , s) และ (2t , s-3) 

2. จงหาค่า x ที�ทาํใหเ้ส้นตรงที�ผ่านจุด P และ Q มีความชนัเท่ากบั m ตามที�กาํหนดให ้
(1) P(5,2) และ Q(x,6)  เมื�อ m = 4 

(2) P(4,x) และ Q(-3,1)  เมื�อ m = 
2

1  

(3) P(6,-3) และ Q(9,x)  เมื�อ m = 
3

2
−  

(4) P(x,12) และ Q(5,12)  เมื�อ m = 0 

(5) P(1,x) และ Q(4,3)  เมื�อ m = 
3

4  

3. จงหาค่า k ทีทาํใหเ้ส้นตรงที�เชื�อมจุด (1,k) และ (k,-2)  มีความชนัเป็น 4 
4. จงหาความชนัและความยาวของดา้นแต่ละดา้นของรูปสามเหลี�ยมซึ�งมีจุด A(2,10) , B(5,7) และ 

C(5,7) เป็นจุดยอด 
5. จงแสดงว่าเส้นตรงซึ�งผ่านจุด (-2,-4) และ (3,3)  ขนานกบัเส้นตรงซึ�งผ่านจดุ (1,-2) และ (6,5) 
6. ถา้เส้นตรงผ่านจุด (k,7) และ (-3,2) ขนานกบัเส้นตรงที�ผ่านจุด (3,2) และ (1,-4) จงหาค่า k 
7. จุด (1,2) , (6,7) และ (-3,4) อยู่บนเส้นตรงเดียวกนัหรือไม่ เพราะเหตุใด 
8. จงหาค่า k ที�ทาํให ้(k,6) , (1,4) และ (-4,2)  อยู่บนเส้นตรงเดียวกนั 
9. จงแสดงว่า A(-4,2) , B(2,6) , C(1,0) และ D(-2,-2) เป็นจุดยอดของสี�เหลี�ยมคางหมู 

10. ถา้ความชนัของเส้นตรง L เท่ากับ 
3

4  แลว้เส้นตรงที�ตั5งฉากกบัเส้นตรง L จะมีความชนัเท่าไร 

11. เส้นตรงซึ�งผ่านจดุ (4,3) และ (-3,-5) ต ั5งฉากกบัเส้นตรงซึ�งผ่านจุด (-2,-3) และ (-8,2) หรือไม่ 
12. เส้นตรงซึ�งผ่านจดุ (k,7) และ (-3,-2) ต ั5งฉากกบัเส้นตรงซึ�งผ่านจุด (3,2) และ (1,-4) จงหาค่า k 
13. จงแสดงว่า (2,1) , (6,4) , (3,8) และ (-1,5) เป็นจุดยอดของสี� เหลี�ยมจตัุรัส และหาพื5นที�ของรูป

สี� เหลี�ยม 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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1.6  ความสัมพนัธ์ซึ�งมีกราฟเป็นเส้นตรง 

1.6.1  รูปแบบของเส้นตรงที�ขนานกับแกน X  มีรูปแบบเป็น y = b เมื�อ b เป็นค่าคงตวั 

-  ถา้ b มากกวา่ 0  เส้นตรงจะอยูเ่หนือแกน X 

   
-  ถา้ b เท่ากบั 0 เส้นตรงจะทบัแกน X 

 
-  ถา้ b นอ้ยกว่า 0  เส้นตรงจะอยู่ใตแ้กน X 
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1.6.2  รูปแบบของเส้นตรงที�ขนานกับแกน Y มีรูปแบบเป็น x = a เมื�อ b เป็นค่าคงตวั 

-  ถา้ a มากกวา่ 0  เส้นตรงจะอยู่ขวาแกน Y 

   
-  ถา้ a เท่ากบั 0  เส้นตรงจะทบัแกน Y 

   
-  ถา้ a นอ้ยกว่า 0 เส้นตรงจะอยู่ซ้ายแกน Y 
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1.6.3  รูปแบบของเส้นตรงที�ไม่ขนานแกน X และแกน Y ซึ� งอยู่ในรูปทั�วไปคือ Ax + By + C = 0 
เมื�อ A , B และ C เป็นค่าคงตวั และ A , B ไม่เท่ากบัศูนยพ์ร้อมกนั 

รูปแบบนี5หาความชนัไดโ้ดยใชสู้ตร 
B

A
m

−
=  

ตัวอย่างที� 1.17 จงหาความชนัจากสมการเส้นตรง  2x – 3y + 5 = 0 

   ∴  
3

2

3

2

B

A
m =

−
−

=
−

=      Ans.. 
 

1.6.4  รูปแบบของเส้นตรงที�อยู่ในรูป y = Ax + B 

-  ค่า A คือ ความชนัของเส้นตรง 
-  ค่า B คือ จุดตดับนแกน Y ซึ� งคือจุด (0,B) 

ตัวอย่างที� 1.18 จงหาความชนั และจดุตดับนแกน Y จากสมการเส้นตรง  y = 5x + 3 

   ∴  5m =    
          ตดัแกน Y ที�จุด (0,3)      Ans.. 

 

1.6.5  รูปแบบของเส้นตรงที�อยู่ในรูป Point Slope Form  คือจะบอกจุดที�เส้นตรงผ่าน และบอก
ความความชนัของเส้นตรงมาให ้เราสามารถหาสมการเส้นตรงนี5ไดโ้ดยใช้สูตร 

( )11 xxmyy −=−  

1.6.6  รูปแบบของเส้นตรงที�อยู่ในรูป Two Point Form  คือจะบอกจุดที�เส้นตรงผ่านมาให ้2 
จุด คือ ( )11 y,x  และ ( )22 y,x  เราสามารถหาสมการเส้นตรงนี5ไดโ้ดยใชสู้ตร 

( )1

21

21
1 xx

xx

yy
yy −









−
−

=−  

1.6.7  รูปแบบของเส้นตรงที�อยู่ในรูป Intercept Form  คือบอกจุดตดับนแกน X และจุดตดับน
แกน Y มาให้ เราสามารถหาสมการเส้นตรงนี5ไดโ้ดยใชสู้ตร 

1
b

y

a

x
=+  

เมื�อเส้นตรงตดัแกน X ที�จุด (a,0) และตดัแกน Y ที�จุด (0,b) 
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การเรียนแม้เหนื่อยยาก 
ยอมลําบากอย่าท้อถอย 

สุดทางท่ีรอคอย 
คืออนาคตอันงดงาม 

ตัวอย่างที� 1.19 จงแสดงว่าเส้นตรง x = 2y +4 ขนานกบัเส้นตรง y = 2
2

x
+  

วิธีทํา  จากเส้นตรง 04y2x:L1 =+−   
2

1

2

1

B

A
m1 =

−
−

=
−

=  

   จากเส้นตรง 2
2

x
y:L2 +=   

2

1
m2 =  

   เห็นวา่  21 mm =  

 ∴ เส้นตรงสองเส้นนี5ขนานกบั       Ans.. 

 
ตัวอย่างที� 1.20 จงแสดงว่าเส้นตรง 3x + 2y = 8 ตั5งฉากกบัเส้นตรง 4x – 6y = 3  

วิธีทํา  จากเส้นตรง 08y2x3:L1 =−+   
2

3

B

A
m1

−
=

−
=  

   จากเส้นตรง 03y6x4:L2 =−−   
3

2

6

4

B

A
m2 =

−
−

=
−

=  

   เห็นวา่  1mm 21 −=×  

 ∴ เส้นตรงสองเส้นนี5ต ั5งฉากกนั       Ans.. 
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พากเพียร เรียนรู้ ดูตัวอย่าง บันไดสู่ทางก้าวหน้า 

ตัวอย่างที� 1.21 จากสมการเส้นตรง  06y
4

3
x

3

2
=−−    

จงบอกความชนัและจุดตดับนแกน X และแกน Y 

วิธีทํา  หาความชนัโดยใชสู้ตร 
9

8

3

4

3

2

4

3
3

2

B

A
m =×=

−

−
=

−
=   Ans.. 

   หาจุดตดับนแกน X ตอ้งให ้y = 0 

    60x
3

2
−−  = 0 

    x
3

2   = 6   

       x   = 
2

3
6×  

       x   = 9  

 ∴ เส้นตรงตดัแกน X ที�จุด (9,0)       Ans.. 

   หาจุดตดับนแกน Y ตอ้งให ้x = 0 

    6y
4

3
0 −−  = 0 

       y
4

3
−  = 6   

             y   = 






−×
3

4
6  

             y   = 8−  

 ∴ เส้นตรงตดัแกน Y ที�จุด (0,-8)       Ans.. 
 
 
    
 
 

 
 



 27

ตัวอย่างที� 1.22 จงหาสมการเส้นตรงที�ผ่านจดุ (2,3) และมีความชนั  
2

1  

วิธีทํา  1yy−   = ( )1xxm −  

   3y−   = ( )2x
2

1
−  

   6y2 −   = 2x −  
   2x6y2 +−−  = 0  
   4y2x −+−  = 0  
      4y2x +−  = 0  

 ∴ 4y2x +−  =  0  เป็นสมการเส้นตรงที�ตอ้งการ    Ans.. 
 

ตัวอย่างที� 1.23        จงหาสมการเส้นตรงที�ผ่านจดุ (-3,-1) และขนานกบัเส้นตรง 2x + 3y + 12 = 0 

วิธีทํา  หาความชนัโดยใชสู้ตร 
3

2

3

2

B

A
m =

−
−

=
−

=  

   สมการเส้นตรงที�จะหา มี 
3

2
m =  และผ่านจุด (-3,-1) 

1yy−   = ( )1xxm −  

   )1(y −−  = ( ))3(x
3

2
−−  

   1y +   = ( )3x
3

2
+     

   3y3 +   = 6x2 +  
   3y3x2 −+−  = 0  
      3y3x2 +−  = 0  
 
 ∴ 3y3x2 +−  = 0  เป็นสมการเส้นตรงที�ตอ้งการ    Ans.. 
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ความรู้คือชีวิต บอกความคิดและปัญญา 
การเรียนมีคุณค่า อนาคตข้างหน้าจะดีเอง 

ตัวอย่างที� 1.24 จงหาสมการเส้นตรงที�ผ่านจดุ (1,-3) และ (-3,4) 

วิธีทํา  1yy−   = ( )1

21

21 xx
xx

yy
−









−
−  

   3y +   = ( )1x
31

43
−








+
−−  

   3y +   = ( )1x
4

7
−−  

   12y4 +  = 7x7 +−  
   5y4x7 ++  = 0  

 ∴ 5y4x7 ++  =  0  เป็นสมการเส้นตรงที�ตอ้งการ    Ans.. 

 

ตัวอย่างที� 1.25 จงหาสมการเส้นตรงที�ตดัแกน X ที�จุด (-3,0) และตดัแกน Y ที�จุด (0,5) 

วิธีทํา  
b

y

a

x
+   = 1 

   
5

y

3

x
+

−
 = 1 

      นาํ -15 มาคูณทั5งสองขา้ง 

   y3x5 −  = 15−  
   15y3x5 +−  = 0  

 ∴ 15y3x5 +−  =  0  เป็นสมการเส้นตรงที�ตอ้งการ    Ans.. 
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แบบฝึกหัด 1.4 

1. จงบอกความชนัและจุดตดัแกน X และแกน Y 

สมการ ความชนั จุดตดัแกน X จุดตดัแกน Y 

(1) 2x – 3y = 7    
(2) 5x + 4y – 2 = 0    
(3) x – 4y + 5 = 0    
(4) 3x + 2y + 7 = 0    
(5) 5x – y – 11 = 0    

(6) 24y
3

4
x

4

3
=−     

(7) x – y = 0    
(8) 2y + 3 = 0    
(9) x = 4    
(10) 3(y – 1) = –2(x – 2)     
 

2. จงแสดงว่าเส้นตรง 3y = 2x – 6  ขนานกบัเส้นตรง y = 1x
3

2
+  

3. จงแสดงว่าเส้นตรง 2x + y = 8  ตั5งฉากกบัเส้นตรง y = 5x
2

1
−  

4. จงหาสมการเส้นตรงที�ผ่านจดุ (0,-3)  และมีความชนัเป็น 
4

3
−  

5. จงหาสมการเส้นตรงที�ผ่านจดุ (7,5) และขนานกบัเส้นตรง x + 2y + 12 = 0 
6. จงหาสมการเส้นตรงที�ผ่านจดุ (3,2) และตั5งฉากกบัเส้นตรง 3x – 2y +12 = 0 
7. จงหาสมการเส้นตรง และ 

(1) ผ่านจุด (-1,0) และขนานกบัเส้นตรงซึ�งผ่านจุด (1,2) และ (-3,4) 
(2) ผ่านจุด (-1,-4) และตั5งฉากกบัเส้นตรงซึ�งผ่านจุด (-1,3) และ (-2,-2) 

8. จงหาสมการเส้นตรงที�ตดัแกน X ที�จุด (5,0) และตดัแกน Y ที�จุด (0,-4) 
9. จงหาสมการเส้นตรงที�ผ่านจดุ (4,2) และตดัแกน Y ตํ�ากวา่จุดกาํเนิด 3 หน่วย 
10. จงหาสมการเส้นตรงซึ�งตั5งฉากกบัครึ� งของเส้นตรงที�เชื�อมจุด A(-5,2) และ B(3,-2) 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
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       1.7  ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกบัจุด และระยะระหว่างเส้นคู่ขนาน 

1.7.1  ระยะระหว่างเส้นตรงกับจดุ 

                 . 

 
 
 
 

ทฤษฎบีท 1.5 :  
ระยะห่างระหวา่งเส้นตรง Ax + By + C = 0 กบัจุด )y,x( 11

 คือ 

  
22

11

BA

CByAx
d

+

++
=  

 
1.7.2 ระยะระหว่างเส้นคู่ขนาน 

     
 
 
 
 
 

ทฤษฎบีท 1.6 :  
ระยะห่างระหวา่งเส้นตรง 0CByAx 1 =++ และเส้นตรง 0CByAx 2 =++  คือ 

  
22

21

BA

CC
d

+

−
=  

 
 

 

 

d 

Ax + By + C = 0 

)y,x(P 11
 

0CByAx 1 =++  

0CByAx 2 =++  

d 
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การศึกษา คือ ความเจริญงอกงาม 

ตัวอย่างที� 1.26 จงหาระยะห่างจากจุด (2,-3) ไปยงัเส้นตรง 6x – 8y + 4 = 0 

วิธีทํา  d = 
22

11

BA

CByAx

+

++  

    = 
22 )8(6

4)3)(8()2(6

−+

+−−+  

    = 
6436

42412

+

++  

    = 
100

40  

    = 
10

40  

    = 4    หน่วย     Ans.. 

 

ตัวอย่างที� 1.27 จงหาระยะห่างจากจุดกาํเนิด ไปยงัเส้นตรง 3x – 4y – 5  = 0 

วิธีทํา  d = 
22

11

BA

CByAx

+

++  

    = 
22 )4(3

)5()0)(4()0(3

−+

−+−+  

    = 
169

)5(00

+

−++  

    = 
25

5−  

    = 
5

5  

    = 1   หน่วย     Ans.. 
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ตัวอย่างที� 1.28 จงหาระยะห่างจากเส้นตรง 3x – y – 8 =0 ไปยงัเส้นตรง 3x – y – 2  = 0 

วิธีทํา  d = 
22

21

BA

CC

+

−  

    = 
22 )1(3

)2(8

−+

−−−  

    = 
19

28

+

+−  

    = 
10

6−  

    = 
10

6  

    = 
10

106     

= 
5

103   หน่วย     Ans.. 

 

ตัวอย่างที� 1.29 จงหาสมการเส้นตรงที�ขนานกบัเส้นตรง 3x – 4y + 2 = 0 และ 
อยู่ห่างจากเส้นตรงนี5  2 หน่วย 

วิธีทํา  เส้นตรงที�จะหามีสมการเป็น  3x – 4y + c = 0 

 

 
 

d = 
22

21

BA

CC

+

−  

   2  = 
22 )4(3

2c

−+

−  

   2  = 
25

2c −  

   10  = 2c −  
   2c −  = 10   

3x – 4y + 2 = 0 
2 หน่วย 

2 หน่วย 
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ครูเปิดประตูให้ แต่คุณต้องเดินเข้าไปด้วยตนเอง 

  จะได ้ c – 2  = 10 หรือ c – 2  = –10  
   c = 10 + 2  c = –10 + 2 
   c = 12  c = –8 

 ∴ สมการเส้นตรงที�ตอ้งการ คือ 3x – 4 y +12 = 0  และ 3x – 4y – 8 = 0  Ans.. 
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แบบฝึกหัด 1.5 

1. จงหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุดที�กาํหนดใหต่้อไปนี5 
(1) 6x – 8y + 4 = 0  และ  (2,-3) 
(2) 4x + 3y – 8 = 0  และ  (0,6) 
(3) 2x + 3y = 13 และ  (0,0) 

(4) y – 4 = 
5

7 (x – 3)  และ  (8,11) 

(5) y = 1 และ (-1,1) 
2. จงหาระยะทางระหวา่งเส้นคู่ขนานตอ่ไปนี5 

(1) 3x + 4y – 7 = 0  และ  3x + 4y + 3 = 0 
(2) 3x – 4y – 7 = 0  และ  6x – 8y + 16 = 0 
(3) 5x + 12y – 15 = 0  และ  10x + 24y + 9 = 0 
(4) x – y – 3 = 0  และ  3x – 3y + 7 = 0 
(5) 3x + y + 5 = 0  และ  7 – 3x – y = 0 

3. จงหาสมการเส้นตรงที�ขนานกบัเส้นตรง 3x – 4y – 5 = 0 และอยู่ห่างจากเส้นตรงนี5  1 หน่วย 
4. จงหาสมการเส้นตรงที�ขนานกบัเส้นตรง 3x – 4y + 26 = 0 และอยูห่่าจากจุด (8,8)                               

เป็นระยะ 2 หน่วย 
5. จงหาสมการเส้นตรงที�ตั5งฉากกบัเส้นตรง 12y = 5x – 7 และอยูห่่างจากจุด (-1,2)                                      

เป็นระยะ 3 หน่วย 
6. ถา้เส้นตรง 12x – 5y – 10 = 0 เป็นเส้นตรงที�อยู่กึ�งกลางระหว่างเส้นขนานคู่หนึ�ง ซึ� งอยูห่่างกนั  

8 หน่วย  จงหาสมการของเส้นขนานคู่นี5 

℘℘℘℘℘℘℘℘℘ 
 

 
 
 
 
 
 
 


